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คํานํา 
 
 หนังสือ ชุด TOP เปนหนังสือคูมือเตรียมสอบแนวใหม เหมาะสําหรับนักเรียนที่ตองการทบทวน
เนื้อหาอยางละเอียด เพื่อผลการสอบที่ยอดเยี่ยม และสําหรับครูอาจารย เพื่อใชเปนคูมือประกอบการสอน 
ซึ่งไดจัดพมิพแยกวิชา-แยกชั้น ตามระดบัการศกึษาของนักเรยีน ดังนี้  
 - TOP ระดับประถมตน (ช้ัน ป.1, ป.2 และ ป.3) มีท้ังหมด 15 เลม (วิชาละ 1 เลม/ชั้น)     
โดยพมิพแยกเปนชั้นละ 5 วิชา คือ คณิตศาสตร, ภาษาไทย, สังคมศึกษา, วิทยาศาสตร และ ภาษาอังกฤษ  
 - TOP ระดับประถมปลาย (ช้ัน ป.4, ป.5 และ ป.6) มีท้ังหมด 15 เลม (วิชาละ 1 เลม/ชั้น)     
โดยพมิพแยกเปนชั้นละ 5 วิชา คือ คณิตศาสตร, ภาษาไทย, สังคมศึกษา, วิทยาศาสตร และ ภาษาอังกฤษ  
 - TOP ระดับมัธยมตน (ช้ัน ม.1, ม.2 และ ม.3) มีท้ังหมด 15 เลม (วิชาละ 1 เลม/ชั้น)     
โดยพมิพแยกเปนชั้นละ 5 วิชา คือ คณิตศาสตร, ภาษาไทย, สังคมศึกษา, วิทยาศาสตร และ ภาษาอังกฤษ  
 - TOP ระดับมัธยมปลาย (ช้ัน ม.4, ม.5 และ ม.6) มีท้ังหมด 26 เลม (วิชาละ 1 เลม/ชั้น)  
โดยพมิพแยกเปนชั้นละ 9 วชิา คือ ภาษาไทย, ภาษาอังกฤษ, สังคมศึกษา, ฟสิกส, เคมี, ชีววิทยา, 
คณิตศาสตร 1, คณิตศาสตร 2 และ วิทยกายภาพชีวภาพ   
 หนังสือ TOP เลมนี ้  สํานักงานบัณฑิตแนะแนว ไดมอบใหผูเขียนทําการปรบัปรุง, เพิม่เติม  
และแกไขความผิดพลาดตางๆ จากตนฉบบัเดิม ท้ังในสวนของการสรุปเนื้อหา, แบบฝกหัด และเฉลย      
เพื่อใหมีความสมบูรณตรงตามหลักสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐานของกระทรวงศึกษาธิการ  จึงหวังเปนอยางยิ่ง
วาหนังสือน้ีจะอํานวยประโยชนแกนักเรียนและครูอาจารยมากพอควร และหากพบขอบกพรองประการใด 
โปรดแจงใหทางสํานักงานทราบดวย จกัเปนพระคุณยิ่ง 
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สาระและมาตรฐานการเรียนรู 
ในหลักสูตรการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน พ.ศ. 2544  

 
กลุมสาระการเรียนรู คณิตศาสตร 
ชวงชั้นที่ 3 (ม.1-ม.3) 

 

สาระที่ 1 :  จํานวนและการดําเนินการ  
 มาตรฐาน ค 1.1  : เขาใจถึงความหลากหลายของการแสดงจํานวนและการใชจํานวนในชีวิตจริง  
 มาตรฐาน ค 1.2  : เขาใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการดําเนินการของจํานวนและความสัมพันธระหวางการดําเนินการ                             
 มาตรฐาน ค 1.3  : ใชการประมาณคาในการคํานวณและแกปญหาได  
 มาตรฐาน ค 1.4  : เขาใจในระบบจํานวนและสามารถนําสมบัติเก่ียวกับจํานวนไปใชได 
 

สาระที่ 2 :  การวัด  
 มาตรฐาน ค 2.1  : เขาใจพ้ืนฐานเก่ียวกับการวัด  
 มาตรฐาน ค 2.2  : วัดและคาดคะเนขนาดของสิ่งท่ีตองการวัดได  
 มาตรฐาน ค 2.3  : แกปญหาเกี่ยวกับการวัดได 
 

สาระที่ 3 :  เรขาคณิต  
 มาตรฐาน ค 3.1  : อธิบายและวิเคราะหรูปเรขาคณิตสองมิติและสามมิติได  
 มาตรฐาน ค 3.2  : ใชการนึกภาพ (visualization) ใชเหตุผลเก่ียวกับปริภูมิ (spatial reasoning) และใช                         
     แบบจําลองทางเรขาคณิต (geometric model) ในการแกปญหาได 
 

สาระที่ 4 :  พีชคณิต  
 มาตรฐาน ค 4.1  : อธิบายและวิเคราะหแบบรูป (pattern) ความสัมพันธ และฟงกชันตางๆ ได  
 มาตรฐาน ค 4.2  : ใชนิพจน สมการ อสมการ กราฟ และแบบจําลองทางคณิตศาสตรอื่นๆ แทนสถานการณ                         
     ตางๆ ตลอดจนแปลความหมายและนําไปใชแกปญหาได 
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สาระที่ 5 :  การวิเคราะหขอมูลและความนาจะเปน  
 มาตรฐาน ค 5.1  : เขาใจและใชวิธีการทางสถิติในการวิเคราะหขอมูลได  
 มาตรฐาน ค 5.2  : ใชวิธีการทางสถิติและความรูเก่ียวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยางสมเหตุสมผล  
 มาตรฐาน ค 5.3  : ใชความรูเก่ียวกับสถิติและความนาจะเปนชวยในการตัดสินใจและแกปญหาได 
 

สาระที่ 6 :  ทักษะ / กระบวนการทางคณิตศาสตร  
 มาตรฐาน ค 6.1  : มีความสามารถในการแกปญหา  
 มาตรฐาน ค 6.2  : มีความสามารถในการใหเหตุผล  
 มาตรฐาน ค 6.3  : มีความสามารถในการสื่อสาร การส่ือความหมายทางคณิตศาสตรและการนําเสนอ  
 มาตรฐาน ค 6.4  : มีความสามารถในการเชื่อมโยงความรูตางๆ ทางคณิตศาสตรและเชื่อมโยงคณิตศาสตรกับ                         
     ศาสตรอื่นๆ ได  
 มาตรฐาน ค 6.5  : มีความคิดริเริ่มสรางสรรค 
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สาระและมาตรฐานการเรียนรู 
หลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พ.ศ. ๒๕๕๑  

 
กลุมสาระการเรียนรู คณิตศาสตร 

สาระที่ ๑ :  จํานวนและการดําเนินการ  
 มาตรฐาน ค ๑.๑ : เขาใจถึงความหลากหลายของการแสดงจํานวนและการใชจํานวนในชีวิตจริง  
 มาตรฐาน ค ๑.๒ : เขาใจถึงผลท่ีเกิดขึ้นจากการดําเนินการของจํานวนและความสัมพันธระหวางการดําเนินการ   

ตางๆ และใชการดําเนินการในการแกปญหา  
 มาตรฐาน ค ๑.๓ : ใชการประมาณคาในการคํานวณและแกปญหา  
 มาตรฐาน ค ๑.๔ : เขาใจระบบจํานวนและนําสมบัติเก่ียวกับจํานวนไปใช 

สาระที่ ๒ :  การวัด  
 มาตรฐาน ค ๒.๑ : เขาใจพ้ืนฐานเก่ียวกับการวัด วัดและคาดคะเนขนาดของสิ่งท่ีตองการวัด  
 มาตรฐาน ค ๒.๒ : แกปญหาเกี่ยวกับการวัด 

สาระที่ ๓ :  เรขาคณิต  
 มาตรฐาน ค ๓.๑ : อธิบายและวิเคราะหรูปเรขาคณิตสองมิติและสามมิติ  
 มาตรฐาน ค ๓.๒ : ใชการนึกภาพ (visualization) ใชเหตุผลเก่ียวกับปริภูมิ (spatial reasoning) และใช

แบบจําลองทางเรขาคณิต (geometric model) ในการแกปญหา 

สาระที่ ๔ :  พีชคณิต  
 มาตรฐาน ค ๔.๑ : เขาใจและวิเคราะหแบบรูป (pattern) ความสัมพันธ และฟงกชัน  
 มาตรฐาน ค ๔.๒ : ใชนิพจน สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร (mathematical model) 

อื่นๆ แทนสถานการณตางๆ ตลอดจนแปลความหมายและนําไปใชแกปญหา 

สาระที่ ๕ :  การวิเคราะหขอมูลและความนาจะเปน  
 มาตรฐาน ค ๕.๑ : เขาใจและใชวิธีการทางสถิติในการวิเคราะหขอมูล  
 มาตรฐาน ค ๕.๒ : ใชวิธีการทางสถิติและความรูเก่ียวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยางสมเหตุสมผล  
 มาตรฐาน ค ๕.๓ : ใชความรูเก่ียวกับสถิติและความนาจะเปนชวยในการตัดสินใจและแกปญหา  
สาระที่ ๖ :  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร  
 มาตรฐาน ค ๖.๑ : มีความสามารถในการแกปญหา การใหเหตุผล การส่ือสาร การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร 

และการนําเสนอการเชื่อมโยงความรูตางๆ ทางคณิตศาสตร และเชื่อมโยงคณิตศาสตร
กับศาสตรอื่นๆ และมีความคิดริเริ่มสรางสรรค  
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ห.ร.ม. และ ค.ร.น.

ตัวประกอบ
ตัวประกอบของจํานวนนับใดๆ คือ จํา.นวนนับท่ีหารจํานวนนั้นไดลงตัว เชน ตัวประกอบของ 36 คือ 1, 2, 3, 4,

6, 9, 12, 18 และ 36
จํานวนเฉพาะ

นิยาม จํานวนเฉพาะ คือ จํานวนนับท่ีมากกวา 1 และมีตัวประกอบเพียง 2 ตัว คือ 1 และตัวของมันเอง
จํานวนเฉพาะ ไดแก 2, 3, 5, 7, 11, 13, ...

ตัวประกอบเฉพาะ
นิยาม ตัวประกอบเฉพาะของจํานวนใดๆ คือ ตัวประกอบที่เปนจํานวนเฉพาะของจํานวนนั้น เชน ตัวประกอบ

เฉพาะของ 36 มี 2 ตัว คือ 2 และ 3
การแยกตัวประกอบ

การแยกตัวประกอบของจํานวนนับใดๆ คือ การเขียนจํานวนนับนั้นใหอยูในรูปการคูณกันของตัวประกอบเฉพาะ
เชน 36 = 2 × 2 × 3 × 3
วิธีการแยกตัวประกอบ มีวิธีการหาได 2 วิธี
1. การใชวิธีการต้ังหาร เชน 2. การแยกทีละ 2 จํานวน เชน

242
122
62
3

∴  24 = 2 × 2 × 2 × 3

  24
2 × 12

2 × 2 × 6
2 × 2 × 2 × 3

∴  24 = 2 × 2 × 2 × 3
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ตัวหารรวมที่มากท่ีสุด (ห.ร.ม.)

นิยาม ถา a และ b เปนจํานวนนับ ห.ร.ม. ของ a และ b คือ จํานวนนับท่ีมีคามากท่ีสุดท่ีนําไปหาร
ท้ัง a และ b ไดลงตัว

การหา ห.ร.ม. สามารถกระทําได 4 วิธี ดังนี้
วิธีท่ี 1 การหาตัวหารรวม

จํานวนท่ีหาร 12 ไดลงตัวคือ 1, 2, 3, 4, 6 และ 12
จํานวนท่ีหาร 18 ไดลงตัวคือ 1, 2, 3, 6 , 9 และ 18
จํานวนท่ีหาร 24 ไดลงตัวคือ 1, 2, 3, 4, 6 , 8, 12 และ 24

ตัวหารรวมของ 12, 18 และ 24 คือ 1, 2, 3 และ 6

ห.ร.ม. ของ 12, 18 และ 24 คือ  6

วิธีท่ี 2 การแยกตัวประกอบ

12 = 2   ×   2   ×   3
18 = 2   ×   3   ×   3
24 = 2   ×   2   ×   2   ×   3

ห.ร.ม. ของ 12, 18 และ 24 คือ 2 × 3 = 6
(ห.ร.ม. = ผลคูณของจํานวนเฉพาะทุกจํานวนท่ีเปนตัวหารรวม)

วิธีท่ี 3 การต้ังหาร

2 1 2  1 8 2 4
3 6 9 1 2

2 3 4

ห.ร.ม. ของ 12, 18 และ 24 คือ 2 × 3  =  6
(แนวคิด :  นําจํานวนเฉพาะที่หารจํานวนเหลานั้นลงตัวมาหารทีละจํานวน)

วิธีท่ี 4 ขั้นตอนวิธีแบบยุคลิด
จงหา ห.ร.ม. ของ 24 และ 42

1 24 1
18
6

42
24
18
18

3หาร

หาร

หาร

∴ ห.ร.ม. ของ 24 และ 42 คือ 6

วิธีการ
1. ใชจํานวนนอย 24 เปนตัวหารแรกไปหารจํานวนมาก 42 เหลือเศษ 18
2. ใชเศษ 18 เปนตัวหารที่สองไปหารตัวหารแรก 24 เหลือเศษ 6
3. ใชเศษ 6 เปนตัวหารที่สามไปหารตัวหารที่สอง 18 ปรากฏวาหารลงตัว จึงยุติการหาร

และสรุปวาตัวหาร  สุดทาย คือ 6 เปน ห.ร.ม. ของ 24 และ 42
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ตัวคูณรวมที่นอยท่ีสุด (ค.ร.น.)

นิยาม ถา a และ b เปนจํานวนนับ ค.ร.น. ของ a และ b คือ จํานวนนับท่ีมีคานอยท่ีสุดท่ี a และ b
หารไดลงตัว

การหา ค.ร.น. สามารถกระทําได 3 วิธี ดังนี้
วิธีท่ี 1 การหาตัวคูณรวม

4 เปนตัวประกอบของ 4, 8, 12, 16, 20,  24 , 28, 32, 36, 40, 44,  48  , ...
6 เปนตัวประกอบของ 6, 12, 18,  24 , 30, 36, 42,  48  , ...
8 เปนตัวประกอบของ 8, 16,  24 , 32, 40,  48  , ...
ตัวคูณรวมของ 4, 6 และ 8 คือ 24, 48, ...
ค.ร.น. ของ 4, 6 และ 8 คือ 24

วิธีท่ี 2 การแยกตัวประกอบ
4 = 2   ×   2
6 = 2   ×   3
8 = 2   ×   2   ×   2

ค.ร.น. ของ 4, 6 และ 8 = 2 × 2 × 3 × 2 = 24
(ค.ร.น. = ผลคูณของจํานวนเฉพาะที่เปนตัวหารรวมของ 2 จํานวนขึ้นไปกับตัวประกอบที่เหลือ)

วิธีท่ี 3 การต้ังหาร
2 4 6 8

2 2 3 4
1 3 2

ค.ร.น. ของ 4, 6 และ 8 คือ 2 × 2 × 3 × 2  =  24
(แนวคิด :  นําจํานวนเฉพาะที่หารลงตัวอยางนอย 2 จํานวน มาหารทีละจํานวน)

ความสัมพันธระหวาง ห.ร.ม . และ ค.ร.น. ของจํานวน 2 จํานวน
1. ห.ร.ม. × ค.ร.น. = ผลคูณของจํานวน 2 จํานวน

2. ห.ร.ม. ของเศษสวน =  
ค.ร.น. ของตัวเศษ
ห.ร.ม. ของตัวสวน

3. ค.ร.น. ของเศษสวน =  ค.ร.น. ของตัวเศษ
ห.ร.ม. ของตัวสวน
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การนํา ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ไปใชแกโจทยปญหา
ตัวอยาง มีโบ 3 เสน ยาว 2.1, 4.2 และ 4.9 เมตร ตามลําดับ ถาจะแบงเปนเสนใหยาวเทาๆ กันและยาวที่สุดโดยไม
ใหเหลือเศษ จะไดโบยาวเสนละก่ีเมตร และไดโบก่ีเสน
วิธีทํา เพราะวาโบยาว 2.1 เมตร = 210 เซนติเมตร

4.2 เมตร = 420 เซนติเมตร
4.9 เมตร = 490 เซนติเมตร

นํา 210, 420 และ 490 ไปหา ห.ร.ม.
2 210 420 490

 5 105 210 245
 7 21 42 49

3 6 7

∴ ห.ร.ม. ของ 210, 420 และ 490 คือ 2 × 5 × 7 = 70
∴ จะไดโบยาวเสนละ 70 เซนติเมตร หรือ 0.7 เมตร

และจะไดโบท้ังหมด = 3 + 6 + 7 = 16 เสน

ตัวอยาง มีกระดาษแข็งรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากกวาง 4.5 เมตร ยาว 12 เมตร ตองการตัดกระดาษแผนนี้เปนรูปส่ีเหล่ียม
จัตุรัสใหมีพ้ืนท่ีมากท่ีสุดโดยไมเหลือเศษ จะไดดานของรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสยาวดานละเทาใด
วิธีทํา เพราะวา กระดาษแข็งกวาง 4.5 เมตร = 450 เซนติเมตร

กระดาษแข็งยาว 12 เมตร = 1200 เซนติเมตร
นํา 450 และ 1200 ไปหา ห.ร.ม.

2 450 1200
5 225 600

5 45 120
3 9 24

3 8

∴ ห.ร.ม. ของ 450 และ 1200 คือ 2 × 5 × 5 × 3 = 150
นั่นคือดานของรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสยาวดานละ 150 เซนติเมตรหรือ 1.5 เมตร
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ตัวอยาง จงหาจํานวนนับท่ีมีคามากท่ีสุดท่ีนํามาหาร 56, 90 และ 146 แลวเหลือเศษ 1, 2 และ 3 ตามลําดับ
วิธีทํา จํานวนท่ีหาร 56 แลวเหลือเศษ 1 คือจํานวนท่ีหาร 56 - 1 = 55 ลงตัว

จํานวนท่ีหาร 90 แลวเหลือเศษ 2 คือจํานวนท่ีหาร 90 - 2 = 88 ลงตัว
จํานวนท่ีหาร 146 แลวเหลือเศษ 3 คือจํานวนท่ีหาร 146 - 3 = 143 ลงตัว
นํา 55, 88 และ 143 ไปหา ห.ร.ม.

11 55 88 143
5 8 13

∴ ห.ร.ม. ของ 55, 88 และ 143 คือ 11
นั่นคือจํานวนนับท่ีมีคามากท่ีสุดท่ีนํามาหาร 56, 90 และ 146 แลวเหลือเศษ 1, 2 และ 3 ตามลําดับ คือ 11

ตัวอยาง จงหาจํานวนนับท่ีมากท่ีสุดท่ีนําไปหาร 213, 330 และ 525 แลวเหลือเศษเทากัน
วิธีทํา หาผลตางของจํานวนนับท้ัง 3 จํานวน แลวหา ห.ร.ม. ของผลตาง

330 - 213 = 117 = 3 ×  39
525 - 330 = 195 = 5 ×  39
525 - 213 = 312 = 8 ×  39

∴ คําตอบ คือ 39
ทดสอบ

213 ÷ 39 = 5 เศษ 18
330 ÷ 39 = 8 เศษ 18
525 ÷ 39 = 13 เศษ 18

ตัวอยาง จงหาจํานวนนับท่ีนอยท่ีสุด ซ่ึงเมื่อนํา 6, 9, 12 และ 15 ไปหารแลวเหลือเศษ 1 เทากัน
วิธีทํา นํา 6, 9, 12 และ 15 ไปหา ค.ร.น.

3 6 9 12 15
2 2 3 4 5

1 3 2 5

∴ ค.ร.น. ของ 6, 9, 12 และ 15 คือ 3 × 2 × 3 × 2 × 5 = 180
นั่นคือจํานวนนับท่ีนอยท่ีสุด ซ่ึงเมื่อนํา 6, 9, 12 และ 15 ไปหารแลวเหลือเศษ 1 เทากัน คือ 180 + 1 = 181

ห.ร.ม. ของ 117, 195 และ 312 คือ 39
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ตัวอยาง มา 3 ตัว คือ ส่ีหมอก ฟาคํารณ และลมโชย วิ่งรอบสนามแหงหนึ่ง โดยส่ีหมอกใชเวลาวิ่งรอบละ 50 วินาที
ฟาคํารณใชเวลาวิ่งรอบละ 60 วินาที สวนลมโชยใชเวลาวิ่งรอบละ 45 วินาที  จงหาวาเมื่อเริ่มตนออกวิ่งพรอมกันแลวอีก
นานเทาใดมาท้ังสามตัว จะวิ่งทันกัน
วิธีทํา นํา 50, 60 และ 45 ไปหา ค.ร.น.

5 50 60 45
2 10 12 9

3 5 6 9
5 2 3

∴ ค.ร.น. ของ 50, 60 และ 45 คือ 5 × 2 × 3 × 5 × 2 × 3 = 900 วินาที
นั่นคือมาท้ังสามตัวจะวิ่งทันกันอีกครั้งในเวลา 900 วินาที หรือ 15 นาที

ตัวอยาง นาฬิกาสามเรือน เรือนแรกปลุกทุกๆ 90 นาที เรือนท่ีสองปลุกทุกๆ 15 นาที เรือนท่ีสามปลุกทุกๆ 30 นาที
ถานาฬิกาท้ังสามเรือนปลุกครั้งแรกพรอมกันเวลา 06.00 นาฬิกา แลวนาฬิกาท้ังสามเรือนจะปลุกพรอมกันครั้งตอไปเวลา
ก่ีนาฬิกา
วิธีทํา นํา 90, 15 และ 30 ไปหา ค.ร.น.

3 90 15 30
5 30 5 10

2 6 1 2
3 1 1

∴ ค.ร.น. ของ 90, 15 และ 30 คือ 3 × 5 × 2 × 3 = 90 นาที หรือ 1 2
1  ชั่วโมง

นั่นคือนาฬิกาท้ังสามเรือนจะปลุกพรอมกันครั้งตอไปเวลา 06.00 น. + 1 2
1  = 07.30 น. (1 ชั่วโมงมี 60 นาที)

ตัวอยาง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของจํานวนสองจํานวนเปน 3 และ 336 ตามลําดับ ถาจํานวนหนึ่งเปน 48 แลวอีก
จํานวนหนึ่งเปนเทาไร
วิธีทํา ใหอีกจํานวนหนึ่งเปน A

Q 48 × A = ห.ร.ม. × ค.ร.น.
48A = 3 × 336

A = 48
336  3×

= 21
นั่นคืออีกจํานวนหนึ่ง คือ 21
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ตัวอยาง เลขสองจํานวนมี ห.ร.ม. เปน 7 และ ค.ร.น. เปน 210 ถาผลตางของเลขท้ังสองจํานวนเปน 49  จงหาเลข
ท้ังสองจํานวนนั้น
วิธีทํา จากโจทย ห.ร.ม. = 7

ค.ร.น. = 210 = 2 × 3 × 5 × 7
จัดกลุมของตัวประกอบเพื่อคนหาเลขท้ัง 2 จํานวน ไดดังนี้

รูปแบบ
การจัดกลุม

แบบที่ 1

2 7 3
5

แบบที่ 2

3 7 2
5

แบบที่ 3

5 7 2
3

จํานวนที่ 1 7 × 2 = 14 7 × 3 = 21 7 × 5 = 35
จํานวนที่ 2 7 × 3 × 5 = 105 7 × 2 × 5 = 70 7 × 2 × 3 = 42
ผลตาง 91 49 7

จะเห็นวาการจัดกลุมตัวประกอบในรูปแบบที่ 2 ใหคาเลข 2 จํานวนคือ 21 และ 70 ซ่ึงสอดคลองกับขอกําหนด
ของโจทยคือ ห.ร.ม. = 7   ค.ร.น. = 210 และผลตางเปน 49
ตอบ ๒๑ และ ๗๐

ตัวอยาง เลขค่ีส่ีจํานวนมี ห.ร.ม. เปน 17 ถาจํานวนท่ีมากท่ีสุดคือ 119  จงหาเลขค่ีอีกสามจํานวนท่ีเหลือ
วิธีทํา เลขค่ีท่ีมีคามากท่ีสุด คือ 119 = 7 × 17 และ ห.ร.ม. คือ 17

∴ เลขค่ีอีกสามจํานวนท่ีเหลือคือ 5 × 17 = 85
3 × 17 = 51
1 × 17 = 17

แบบฝกหัด

1. จงหาตัวประกอบของจํานวนนับตอไปนี้
81 , 25 , 24 , 49 , 64

2. จงหาตัวประกอบเฉพาะของจํานวนนับตอไปนี้
16 , 12 , 35 , 42, 51

3. จากจํานวนท่ีกําหนดใหในแตละขอ  จงหา ห.ร.ม. และ ค.ร.น.
3.1 56 และ 64 3.2 17 และ 51
3.3 216, 280 และ 360 3.4 15, 90, 40 และ 20
3.5 448, 64 และ 96
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4. จงหาผลตางของ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของจํานวน 3 จํานวน คือ 54, 72 และ 96
5. จํานวน 2 จํานวนมี ห.ร.ม. เปน 12 มี ค.ร.น. เปน 720 ถาจํานวนแรกคือ 180 จงหาจํานวนท่ีสอง
6. จงหาจํานวนนับท่ีมากท่ีสุดท่ีหาร 377 และ 521 แลวเหลือเศษ 7 และ 11 ตามลําดับ
7. เนตรนารี 135 คน ลูกเสือ 210 คน ตองการแบงเปนหมูใหไดหมูละมากท่ีสุด และใหทุกหมูมีจํานวนเทากัน โดยท่ี

ลูกเสือและเนตรนารีไมปะปนกัน จะจัดไดหมูละก่ีคน
8. มีนาฬิกา 3 เรือน เรือนแรกตีบอกเวลาทุกๆ 15 นาที เรือนท่ีสองตีบอกเวลาทุกๆ 20 นาที เรือนท่ีสามตีบอกเวลา

ทุกๆ 45 นาที ถานาฬิกาท้ัง 3 เรือนตีพรอมกันครั้งแรกเวลา 8.10 น. นาฬิกาท้ัง 3 เรือนจะตีบอกเวลาพรอมกัน
ครั้งท่ีสองเวลาเทาใด

9. จงหาจํานวนนับท่ีนอยท่ีสุดซ่ึงเมื่อหารดวย 16, 28 และ 32 แลวเหลือเศษ 7 ทุกจํานวน
10. จํานวนตัวประกอบของ 2,500 มีก่ีจํานวน
11. เลขคู 3 จํานวนมี ห.ร.ม. เปน 15 ถาเลขจํานวนท่ีมีคามากท่ีสุดคือ 90  จงหาเลขคูอีก 2 จํานวนท่ีเหลือ
12. สนามแขงขันกรีฑา 1 รอบยาวเปนระยะทาง 400 เมตร ตอยต่ิงวิ่ง 1 รอบใชเวลา 40 วินาที ตุดตูวิ่ง 1 รอบใชเวลา

50 วินาที ถาตอยต่ิงและตุดตูออกวิ่งพรอมกันท่ีจุดเดียวกัน และวิ่งไปทิศทางเดียวกัน ตุดตูตองวิ่งก่ีรอบ ตอยต่ิง
กับตุดตูจึงจะวิ่งมาถึงจุดเริ่มตนพรอมกันอีก

13. สนามหญาแหงหนึ่งกวาง 36 เมตร ยาว 60 เมตร ตองการแบงพ้ืนท่ีใชทําสวนรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสขนาดใหญท่ีสุด
โดยไมใหเหลือเศษ จะแบงพ้ืนท่ีใชทําสวนไดท้ังหมดก่ีแปลง

14. จงหาจํานวนนับท่ีนอยท่ีสุด ซ่ึงเมื่อหารดวย 32, 48 และ 64 แลวเหลือเศษ 5 เทากัน
15. เลขสองจํานวนมี ห.ร.ม. เปน 13 และ ค.ร.น. เปน 390 ถา 5 เทาของเลขจํานวนหนึ่งมีคาเทากับ 6 เทาของเลขอีก

จํานวนหนึ่ง  จงหาเลขท้ังสองจํานวนนั้น
16. นักเรียนชั้น ม.1 มีสามหองเรียน หองท่ี 1 มีนักเรียน 42 คน หองท่ี 2 มีนักเรียน 54 คน หองท่ี 3 มีนักเรียน

48 คน ตองการแบงนักเรียนแตละหองออกเปนกลุมๆ ละเทาๆ กัน โดยไมเหลือเศษ และใหนักเรียนแตละกลุมมี
นักเรียนมากที่สุด จะแบงไดกลุมละก่ีคน

17. นักกีฬาสามคนซอมวิ่งรอบสนามรูปวงรีความยาวรอบละ 1000 เมตร คนละ 20 รอบ โดยเริ่มตนออกวิ่งพรอมกัน
ดวยความเร็วสม่ําเสมอ 50 เมตรตอนาที, 100 เมตรตอนาที และ 200 เมตรตอนาที ตามลําดับ อยากทราบวา
อีกนานเทาใด นักกีฬาท้ังสามคนนี้จะมาพบกันท่ีจุดต้ังตนเปนครั้งท่ีส่ี

18. ค.ร.น. ของจํานวนนับสองจํานวนเปน 12 เทาของ ห.ร.ม. ถา ห.ร.ม. เทากับ 3 และเลขจํานวนนอยเทากับ 9     
จงหาจํานวนนับอีกจํานวนหนึ่ง

19. มีสม 210 ผล มังคุด 462 ผล ละมุด 168 ผล ตองการแบงผลไมแตละชนิดเปนกอง แตละกองมีจํานวนเทากัน
โดยไมใหผลไมปนกัน จะแบงไดมากท่ีสุดกองละก่ีผล และแบงไดท้ังหมดก่ีกอง

20. เงาะโรงเรียนราคากิโลกรัมละ 25 บาท สมสายน้ําผึ้งราคากิโลกรัมละ 30 บาท และมังคุดราคากิโลกรัมละ 40 บาท
จะตองซ้ือผลไมท้ัง 3 ชนิด อยางนอยท่ีสุดชนิดละก่ีกิโลกรัมจึงจะจายเงินซ้ืออยางละเทาๆ กัน
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จํานวนเต็ม

ประโยค

ประโยคในทางคณิตศาสตร หมายถึง ประโยคที่มีเครื่องหมายคณิตศาสตรเปนตัวเชื่อม เชน

2 + 3 = 5
10 - 4 < 20
35 ÷ 7 ≠ 5
19 × 2 > 40

6x = 30
สองประโยคแรกมีคาความจริงเปนจริง ประโยคที่สาม และประโยคที่ส่ีมีคาความจริงเปนเท็จ สําหรับประโยคที่

หาจะมีคาความจริงเปนจริง หรือเปนเท็จนั้นขึ้นอยูกับ x ซ่ึงเราเรียก x วา “ตัวแปร” หรือ “ตัวไมทราบคา”

ศูนยและจํานวนเต็มบวก

จํานวนเตม็ศูนย คอื จํานวนเต็มท่ีไมเปนจํานวนเต็มบวกและไมเปนจํานวนเต็มลบ และถา a เปนจํานวนใดๆ แลว

1. a + 0 = 0 + a = a
2. a × 0 = 0 × a = 0

เชน 13 + 0 = 0 + 13 = 13
2k + 0 = 0 + 2k = 2k

(-6) + 0 = 0 + (-6) = -6







53  × 0 = 0 × 







53 = 0

9x × 0 = 0 × 9x = 0
(-1) × 0 = 0 × (-1) = 0

จํานวนเต็มบวก หรือจํานวนนับ (จํานวนธรรมชาติ) คือ จํานวนเต็มท่ีอยูบนเสนจํานวนท่ีอยูทางขวาของ 0

ไปเรื่อยๆ เชน 1, 2, 3, 4, 5, ...

0 1 2 3 4 5 6 7
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สมบัติการบวกและการคูณของจํานวนเต็มบวก
ถา a, b และ c แทนจํานวนเต็มบวกใดๆ แลว

1. a + b = b + a (สมบัติการสลับท่ีของการบวก)
เชน 3 + 8 = 8 + 3

2. (a + b) + c = a + (b + c) (สมบัติการเปล่ียนหมูของการบวก)
เชน (3 + 4) + 5 = 3 + (4 + 5)

3. a × b = b × a (สมบัติการสลับท่ีของการคูณ)
เชน 13 × 7 = 7 × 13

4. (a × b) × c = a × (b × c) (สมบัติการเปล่ียนหมูของการคูณ)
เชน (7 × 4) × 2 = 7 × (4 × 2)

5. a × (b + c) = (a × b) + (a × c) (สมบัติการแจกแจง)
เชน 3 × (10 + 7) = (3 × 10) + (3 × 7)

หมายเหตุ สมบัติการแจกแจงเปนสมบัติของการเชื่อมกันระหวางการบวกและการคูณ
ตัวอยางท่ี 1 จงเติมจํานวนหรือตัวแปรในชองวาง เพ่ือใหไดประโยคที่เปนจริง พรอมท้ังบอกดวยวาใชสมบัติขอใด

1. 3 + .......... = 5 + 3
2. 8 + (3 + 7) = (......... + .........) + 8
3. 7 + (4 + x) = (x + ..........) + 7
4. (a + b) + c = c + (b + ..........)
5. (7 + x) + y = .......... + (.......... + 7)

วิธีทํา 1. 3 + 5 = 5 + 3 สมบัติการสลับท่ีของการบวก
2. 8 + (3 + 7) = (3 + 7) + 8 สมบัติการสลับท่ีของการบวก
3. 7 + (4 + x) = (x + 4) + 7 สมบัติการสลับท่ีของการบวก
4. (a + b) + c = c + (b + a) สมบัติการสลับท่ีของการบวก
5. (7 + x) + y = y + (x + 7) สมบัติการสลับท่ีของการบวก

ตัวอยางท่ี 2 จงเติมจํานวนและเครื่องหมายในชองวาง เพ่ือใหไดประโยคทีเ่ปนจรงิ พรอมท้ังบอกดวยวาใชสมบัติขอใด
1. 7 × (5 + 2) = .......................
2. ....................... = (9 × 2) + (9 × 8)
3. (9 + 4) × 6 = .......................
4. ....................... = (6 × 12) + (2 × 12)
5. 8 × (.............) = (.......... × 5) + (.......... × 6)
6. .......... × (7 + 9) = (8 × ..........) + (8 × ..........)
7. (..............) × 7 = (5 × ..........) + (6 × ..........)
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วิธีทํา 1. 7 × (5 + 2) = (7 × 5) + (7 × 2) สมบัติการแจกแจง
2. 9 × (2 + 8) = (9 × 2) + (9 × 8) สมบัติการแจกแจง
3. (9 + 4) × 6 = (9 × 6) + (4 × 6) สมบัติการแจกแจง
4. (6 + 2) × 12 = (6 × 12) + (2 × 12) สมบัติการแจกแจง
5. 8 × (5 + 6) = (8 × 5) + (8 × 6) สมบัติการแจกแจง
6. 8 × (7 + 9) = (8 × 7) + (8 × 9) สมบัติการแจกแจง
7. (5 + 6) × 7 = (5 × 7) + (6 × 7) สมบัติการแจกแจง

จํานวนเต็มลบ
จํานวนเต็มลบ คือ จํานวนเต็มบนเสนจํานวนท่ีอยูทางซายของ 0 ไปเรื่อยๆ เชน -1, -2, -3, -4, ...

-1 0 1 2 3 4-2-3-4

หมายเหตุ จํานวนเต็ม หมายถึง จํานวนเต็มบวก จํานวนเต็มลบ และจํานวนเต็มศูนย

จํานวนเต็ม

จํานวนเต็มลบ จํานวนเต็มบวกจํานวนเต็มศูนย

คาสัมบูรณของจํานวนเต็ม
คาสัมบูรณ หมายถึง ระยะทางที่จํานวนนั้นๆ หางจากศูนยบนเสนจํานวน สัญลักษณท่ีใชแทนคาสัมบูรณ

คือ |  | เชน
|-7|  อานวา  คาสัมบูรณของ -7
-7 อยูหางจาก 0 เปนระยะทาง 7 หนวย  ดังนั้น คาสัมบูรณของ -7 เทากับ 7

นั่นคือ |-7| = 7
และ |7| = 7

∴  |-7| = |7| = 7
จํานวนท่ีมีคาสัมบูรณเทากันจะอยูคนละขางของ 0 และอยูหางจาก 0 เปนระยะทางเทากัน เชน -7 และ 7

อยูหางจาก 0 เปนระยะทางเทากัน

-1 0 1 2 3 4-2-3-4 5 6 7-5-6-7

หรือเราอาจกลาววา -7 เปนจํานวนตรงขามของ 7 และ 7 เปนจํานวนตรงขามของ -7 และ 0 เปนจํานวน
ตรงขามของ 0
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ดังนั้น ถา a เปนจํานวนใดๆ จํานวนตรงขามของ a เขียนแทนดวย -a
เชน จํานวนตรงขามของ 5 เขียนแทนดวย -5

จํานวนตรงขามของ -5 เขียนแทนดวย -(-5)
แตเนื่องจากจํานวนตรงขามของ -5  คือ  5
ดังนั้น -(-5)  =  5
นั่นคือ คาสัมบูรณของจํานวนใดๆ จะมีคาเปนบวกเสมอ

การบวกจํานวนเต็ม
การบวกจํานวนเต็มลบ

ผลบวกของจํานวนเต็มลบสองจํานวน จะเทากับคาสัมบูรณของจํานวนเต็มลบสองจํานวนนั้น
บวกกัน แลวตอบเปนจํานวนเต็มลบ

ตัวอยางท่ี 3 จงหาคาของ (-7) + (-5)
วิธีทํา |-7| = 7 ; |-5| = 5

∴  7 + 5 = 12
ดังนั้น (-7) + (-5) = -12

ตัวอยางท่ี 4 จงหาคาของ (-4) + (-3)
วิธีทํา |-4| = 4 ; |-3| = 3

∴  4 + 3 = 7
ดังนั้น (-4) + (-3) = -7

ตัวอยางท่ี 5 จงหาคาของ (-15) + (-7)
วิธีทํา |-15| = 15  ; |-7| = 7

∴  15 + 7 = 22
ดังนั้น (-15) + (-7) = -22

ตัวอยางท่ี 6 จงหาคาของ (-4) + (-10) + (-6)
วิธีทํา |-4| = 4 ; |-10| = 10

|-6| = 6
∴  4 + 10 + 6 = 20

ดังนั้น (-4) + (-10) + (-6) = -20
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การบวกจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มลบ
ผลบวกของจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มลบ จะเทากับผลตางของคาสัมบูรณของจํานวนเต็มท้ัง

สองจํานวนนั้น แลวตอบเปนจํานวนเต็มบวก หรือจํานวนเต็มลบตามจํานวนท่ีมีคาสัมบูรณท่ีมากกวา

ตัวอยางท่ี 7 จงหาคาของ (-75) + 18
วิธีทํา |-75| = 75 ; |18| = 18

∴  75 - 18 = 57
ดังนั้น (-75) + 18 = -57

ตัวอยางท่ี 8 จงหาคาของ 112 + (-56)
วิธีทํา |112| = 112 ; |-56| = 56

112 - 56 = 56
∴  112 + (-56) = 56

ตัวอยางท่ี 9 จงหาคาของ (-29) + 40
วิธีทํา |-29| = 29 ; |40| = 40

40 - 29 = 11
∴  (-29) + 40 = 11

การลบจํานวนเต็ม
การลบจํานวนเต็ม หรือ ผลตางของจํานวนเต็ม จะเทากับผลรวมของตัวต้ังกับจํานวนตรงขามของตัวลบ

ตัวอยางท่ี 10 จงหาคาของ 18 - (-7)
วิธีทํา จํานวนตรงขามของ -7 คือ 7

∴  18 - (-7) = 18 + 7
= 25

ตัวอยางท่ี 11 จงหาคาของ (-40) - (-20)
วิธีทํา จํานวนตรงขามของ -20 คือ 20

∴  (-40) - (-20) = -40 + 20
= -20

ตัวอยางท่ี 12 จงหาคาของ (-3) - (-8)
วิธีทํา จํานวนตรงขามของ -8 คือ 8

∴  (-3) - (-8) = -3 + 8
= 5
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โจทยตัวอยางระคน

1. ขอใดเปนการเรียงลําดับจํานวนเต็มจากนอยไปมาก
1) -10, -9, 0, 7, 8 2) 7, 8, -10, -9, 0
3) -9, -10, 0, 7, 8 4) -10, -9, 8, 7, 0
วิธีทํา เพราะวา  -10 < -9 < 0 < 7 < 8 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 1)

2. จงหาคาของ  12 + |-13| + 15
 1) 14 2) 16

3) 18 4) 40
วิธีทํา เพราะวา  |-13|  =  13

∴  12 + |-13| + 15 = 12 + 13 + 15 = 40 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 4)
3. (-1) - (-1)  =  A  จะเปนจริงเมื่อ A มีคาเทาใด

1) -1 2) -2
3) 0 4) 2
วิธีทํา (-1) - (-1)  =  A  แตจํานวนตรงขามของ (-1) คือ 1

∴  (-1) + 1 = A
0 = A

หรือ A = 0 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 3)
4. คาสัมบูรณของ -5, 3, -8 เรียงลําดับจากนอยไปมากคือขอใด

1) -5, -8, 3 2) -5, 3, 8
3) -8, 3, 5 4) 3, 5, 8
วิธีทํา เพราะวา |-5| = 5

|3| = 3
|-8| = 8

∴ คาสัมบูรณของ -5, 3, -8 เรียงลําดับจากนอยไปมากคือ 3, 5, 8 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 4)
5. (-15) - B  =  7  จะเปนจริงก็ตอเมื่อ B มีคาเทาใด

1) -22 2) -8
3) 8 4) 22
วิธีทํา เพราะวา จํานวนตรงขามของ (-22) คือ 22 และ (-15) + 22 = 7

ดังนั้น    B  =  -22 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 1)
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การคูณจํานวนเต็ม
ในการหาผลคูณของจํานวนเต็ม เราจะใชสมบัติการสลับท่ี การเปลี่ยนหมู และการแจกแจง ซ่ึงแยกไดดังนี้
1. การคูณจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มบวก
2. การคูณจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มลบ
3. การคูณจํานวนเต็มลบกับจํานวนเต็มบวก
4. การคูณจํานวนเต็มลบกับจํานวนเต็มลบ

1. การคูณจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มบวก
เราเคยเรียนรูมาแลววาการคูณคือการบวกซ้ําๆ กัน เชน

5 × 3 = 3 + 3 + 3 + 3 + 3
4 × 7 = 7 + 7 + 7 + 7

ตัวอยางท่ี 13 จงหาผลคูณของ 9 × 3
วิธีทํา 9 × 3 = 3 + 3 + 3 + 3 + 3 + 3 + 3 + 3 + 3

= 27
ตัวอยางท่ี 14 จงหาผลคูณของ 4 × 13
วิธีทํา 4 × 13 = 13 + 13 + 13 + 13

= 52
ตัวอยางท่ี 15 จงหาผลคูณของ 6 × a
วิธีทํา 6 × a = a + a + a + a + a + a

= 6a

2. การคูณจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มลบ
เมื่อเราทราบความหมายของการคูณ ในทํานองเดียวกันเราจะไดวา

4 × (-3) = (-3) + (-3) + (-3) + (-3)
= -12

3 × (-7) = (-7) + (-7) + (-7)
= -21

จากตัวอยางขางตนจะเห็นไดวาผลคูณท่ีไดเกิดจากผลคูณของคาสัมบูรณของตัวต้ังกับคาสัมบูรณของตัวคูณ แต
คําตอบเปนจํานวนเต็มลบ ซ่ึงไมวาจะบวกกี่ครั้งจะไดจํานวนเต็มลบเสมอ



 
โปรดทราบ! 

ตัวอย่างนี้จะโชว์เฉพาะหน้า 1-20 เท่านั้น 
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