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คํานํา 
 
 หนังสือ ชุด TOP เปนหนังสือคูมือเตรียมสอบแนวใหม เหมาะสําหรับนักเรียนที่ตองการทบทวน
เนื้อหาอยางละเอียด เพื่อผลการสอบที่ยอดเยี่ยม และสําหรับครูอาจารย เพื่อใชเปนคูมือประกอบการสอน 
ซึ่งไดจัดพมิพแยกวิชา-แยกชั้น ตามระดบัการศกึษาของนักเรยีน ดังนี้  
 - TOP ระดับประถมตน (ช้ัน ป.1, ป.2 และ ป.3) มีท้ังหมด 15 เลม (วิชาละ 1 เลม/ชั้น)     
โดยพมิพแยกเปนชั้นละ 5 วิชา คือ คณิตศาสตร, ภาษาไทย, สังคมศึกษา, วิทยาศาสตร และ ภาษาอังกฤษ  
 - TOP ระดับประถมปลาย (ช้ัน ป.4, ป.5 และ ป.6) มีท้ังหมด 15 เลม (วิชาละ 1 เลม/ชั้น)     
โดยพมิพแยกเปนชั้นละ 5 วิชา คือ คณิตศาสตร, ภาษาไทย, สังคมศึกษา, วิทยาศาสตร และ ภาษาอังกฤษ  
 - TOP ระดับมัธยมตน (ช้ัน ม.1, ม.2 และ ม.3) มีท้ังหมด 15 เลม (วิชาละ 1 เลม/ชั้น)     
โดยพมิพแยกเปนชั้นละ 5 วิชา คือ คณิตศาสตร, ภาษาไทย, สังคมศึกษา, วิทยาศาสตร และ ภาษาอังกฤษ  
 - TOP ระดับมัธยมปลาย (ช้ัน ม.4, ม.5 และ ม.6) มีท้ังหมด 26 เลม (วิชาละ 1 เลม/ชั้น)  
โดยพมิพแยกเปนชั้นละ 9 วชิา คือ ภาษาไทย, ภาษาอังกฤษ, สังคมศึกษา, ฟสิกส, เคมี, ชีววิทยา, 
คณิตศาสตร 1, คณิตศาสตร 2 และ วิทยกายภาพชีวภาพ   
 หนังสือ TOP เลมนี ้  สํานักงานบัณฑิตแนะแนว ไดมอบใหผูเขียนทําการปรบัปรุง, เพิม่เติม  
และแกไขความผิดพลาดตางๆ จากตนฉบบัเดิม ท้ังในสวนของการสรุปเนื้อหา, แบบฝกหัด และเฉลย      
เพื่อใหมีความสมบูรณตรงตามหลักสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐานของกระทรวงศึกษาธิการ  จึงหวังเปนอยางยิ่ง
วาหนังสือน้ีจะอํานวยประโยชนแกนักเรียนและครูอาจารยมากพอควร และหากพบขอบกพรองประการใด 
โปรดแจงใหทางสํานักงานทราบดวย จกัเปนพระคุณยิ่ง 
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สาระและมาตรฐานการเรียนรู 
ในหลักสูตรการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน พ.ศ. 2544  

 
กลุมสาระการเรียนรู คณิตศาสตร 
ชวงชั้นที่ 3 (ม.1-ม.3) 

 

สาระที่ 1 :  จํานวนและการดําเนินการ  
 มาตรฐาน ค 1.1  : เขาใจถึงความหลากหลายของการแสดงจํานวนและการใชจํานวนในชีวิตจริง  
 มาตรฐาน ค 1.2  : เขาใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการดําเนินการของจํานวนและความสัมพันธระหวางการดําเนินการ                             
 มาตรฐาน ค 1.3  : ใชการประมาณคาในการคํานวณและแกปญหาได  
 มาตรฐาน ค 1.4  : เขาใจในระบบจํานวนและสามารถนําสมบัติเก่ียวกับจํานวนไปใชได 
 

สาระที่ 2 :  การวัด  
 มาตรฐาน ค 2.1  : เขาใจพ้ืนฐานเก่ียวกับการวัด  
 มาตรฐาน ค 2.2  : วัดและคาดคะเนขนาดของสิ่งท่ีตองการวัดได  
 มาตรฐาน ค 2.3  : แกปญหาเกี่ยวกับการวัดได 
 

สาระที่ 3 :  เรขาคณิต  
 มาตรฐาน ค 3.1  : อธิบายและวิเคราะหรูปเรขาคณิตสองมิติและสามมิติได  
 มาตรฐาน ค 3.2  : ใชการนึกภาพ (visualization) ใชเหตุผลเก่ียวกับปริภูมิ (spatial reasoning) และใช                         
     แบบจําลองทางเรขาคณิต (geometric model) ในการแกปญหาได 
 

สาระที่ 4 :  พีชคณิต  
 มาตรฐาน ค 4.1  : อธิบายและวิเคราะหแบบรูป (pattern) ความสัมพันธ และฟงกชันตางๆ ได  
 มาตรฐาน ค 4.2  : ใชนิพจน สมการ อสมการ กราฟ และแบบจําลองทางคณิตศาสตรอื่นๆ แทนสถานการณ                         
     ตางๆ ตลอดจนแปลความหมายและนําไปใชแกปญหาได 
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สาระที่ 5 :  การวิเคราะหขอมูลและความนาจะเปน  
 มาตรฐาน ค 5.1  : เขาใจและใชวิธีการทางสถิติในการวิเคราะหขอมูลได  
 มาตรฐาน ค 5.2  : ใชวิธีการทางสถิติและความรูเก่ียวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยางสมเหตุสมผล  
 มาตรฐาน ค 5.3  : ใชความรูเก่ียวกับสถิติและความนาจะเปนชวยในการตัดสินใจและแกปญหาได 
 

สาระที่ 6 :  ทักษะ / กระบวนการทางคณิตศาสตร  
 มาตรฐาน ค 6.1  : มีความสามารถในการแกปญหา  
 มาตรฐาน ค 6.2  : มีความสามารถในการใหเหตุผล  
 มาตรฐาน ค 6.3  : มีความสามารถในการสื่อสาร การส่ือความหมายทางคณิตศาสตรและการนําเสนอ  
 มาตรฐาน ค 6.4  : มีความสามารถในการเชื่อมโยงความรูตางๆ ทางคณิตศาสตรและเชื่อมโยงคณิตศาสตรกับ                         
     ศาสตรอื่นๆ ได  
 มาตรฐาน ค 6.5  : มีความคิดริเริ่มสรางสรรค 
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สาระและมาตรฐานการเรียนรู 
หลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พ.ศ. ๒๕๕๑  

 
กลุมสาระการเรียนรู คณิตศาสตร 

สาระที่ ๑ :  จํานวนและการดําเนินการ  
 มาตรฐาน ค ๑.๑ : เขาใจถึงความหลากหลายของการแสดงจํานวนและการใชจํานวนในชีวิตจริง  
 มาตรฐาน ค ๑.๒ : เขาใจถึงผลท่ีเกิดขึ้นจากการดําเนินการของจํานวนและความสัมพันธระหวางการดําเนินการ   

ตางๆ และใชการดําเนินการในการแกปญหา  
 มาตรฐาน ค ๑.๓ : ใชการประมาณคาในการคํานวณและแกปญหา  
 มาตรฐาน ค ๑.๔ : เขาใจระบบจํานวนและนําสมบัติเก่ียวกับจํานวนไปใช 

สาระที่ ๒ :  การวัด  
 มาตรฐาน ค ๒.๑ : เขาใจพ้ืนฐานเก่ียวกับการวัด วัดและคาดคะเนขนาดของสิ่งท่ีตองการวัด  
 มาตรฐาน ค ๒.๒ : แกปญหาเกี่ยวกับการวัด 

สาระที่ ๓ :  เรขาคณิต  
 มาตรฐาน ค ๓.๑ : อธิบายและวิเคราะหรูปเรขาคณิตสองมิติและสามมิติ  
 มาตรฐาน ค ๓.๒ : ใชการนึกภาพ (visualization) ใชเหตุผลเก่ียวกับปริภูมิ (spatial reasoning) และใช

แบบจําลองทางเรขาคณิต (geometric model) ในการแกปญหา 

สาระที่ ๔ :  พีชคณิต  
 มาตรฐาน ค ๔.๑ : เขาใจและวิเคราะหแบบรูป (pattern) ความสัมพันธ และฟงกชัน  
 มาตรฐาน ค ๔.๒ : ใชนิพจน สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร (mathematical model) 

อื่นๆ แทนสถานการณตางๆ ตลอดจนแปลความหมายและนําไปใชแกปญหา 

สาระที่ ๕ :  การวิเคราะหขอมูลและความนาจะเปน  
 มาตรฐาน ค ๕.๑ : เขาใจและใชวิธีการทางสถิติในการวิเคราะหขอมูล  
 มาตรฐาน ค ๕.๒ : ใชวิธีการทางสถิติและความรูเก่ียวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยางสมเหตุสมผล  
 มาตรฐาน ค ๕.๓ : ใชความรูเก่ียวกับสถิติและความนาจะเปนชวยในการตัดสินใจและแกปญหา  
สาระที่ ๖ :  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร  
 มาตรฐาน ค ๖.๑ : มีความสามารถในการแกปญหา การใหเหตุผล การส่ือสาร การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร 

และการนําเสนอการเชื่อมโยงความรูตางๆ ทางคณิตศาสตร และเชื่อมโยงคณิตศาสตร
กับศาสตรอื่นๆ และมีความคิดริเริ่มสรางสรรค  
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ห.ร.ม. และ ค.ร.น.

ตัวประกอบ
ตัวประกอบของจํานวนนับใดๆ คือ จํา.นวนนับท่ีหารจํานวนนั้นไดลงตัว เชน ตัวประกอบของ 36 คือ 1, 2, 3, 4,

6, 9, 12, 18 และ 36
จํานวนเฉพาะ

นิยาม จํานวนเฉพาะ คือ จํานวนนับท่ีมากกวา 1 และมีตัวประกอบเพียง 2 ตัว คือ 1 และตัวของมันเอง
จํานวนเฉพาะ ไดแก 2, 3, 5, 7, 11, 13, ...

ตัวประกอบเฉพาะ
นิยาม ตัวประกอบเฉพาะของจํานวนใดๆ คือ ตัวประกอบที่เปนจํานวนเฉพาะของจํานวนนั้น เชน ตัวประกอบ

เฉพาะของ 36 มี 2 ตัว คือ 2 และ 3
การแยกตัวประกอบ

การแยกตัวประกอบของจํานวนนับใดๆ คือ การเขียนจํานวนนับนั้นใหอยูในรูปการคูณกันของตัวประกอบเฉพาะ
เชน 36 = 2 × 2 × 3 × 3
วิธีการแยกตัวประกอบ มีวิธีการหาได 2 วิธี
1. การใชวิธีการต้ังหาร เชน 2. การแยกทีละ 2 จํานวน เชน

242
122
62
3

∴  24 = 2 × 2 × 2 × 3

  24
2 × 12

2 × 2 × 6
2 × 2 × 2 × 3

∴  24 = 2 × 2 × 2 × 3
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ตัวหารรวมที่มากท่ีสุด (ห.ร.ม.)

นิยาม ถา a และ b เปนจํานวนนับ ห.ร.ม. ของ a และ b คือ จํานวนนับท่ีมีคามากท่ีสุดท่ีนําไปหาร
ท้ัง a และ b ไดลงตัว

การหา ห.ร.ม. สามารถกระทําได 4 วิธี ดังนี้
วิธีท่ี 1 การหาตัวหารรวม

จํานวนท่ีหาร 12 ไดลงตัวคือ 1, 2, 3, 4, 6 และ 12
จํานวนท่ีหาร 18 ไดลงตัวคือ 1, 2, 3, 6 , 9 และ 18
จํานวนท่ีหาร 24 ไดลงตัวคือ 1, 2, 3, 4, 6 , 8, 12 และ 24

ตัวหารรวมของ 12, 18 และ 24 คือ 1, 2, 3 และ 6

ห.ร.ม. ของ 12, 18 และ 24 คือ  6

วิธีท่ี 2 การแยกตัวประกอบ

12 = 2   ×   2   ×   3
18 = 2   ×   3   ×   3
24 = 2   ×   2   ×   2   ×   3

ห.ร.ม. ของ 12, 18 และ 24 คือ 2 × 3 = 6
(ห.ร.ม. = ผลคูณของจํานวนเฉพาะทุกจํานวนท่ีเปนตัวหารรวม)

วิธีท่ี 3 การต้ังหาร

2 1 2  1 8 2 4
3 6 9 1 2

2 3 4

ห.ร.ม. ของ 12, 18 และ 24 คือ 2 × 3  =  6
(แนวคิด :  นําจํานวนเฉพาะที่หารจํานวนเหลานั้นลงตัวมาหารทีละจํานวน)

วิธีท่ี 4 ขั้นตอนวิธีแบบยุคลิด
จงหา ห.ร.ม. ของ 24 และ 42

1 24 1
18
6

42
24
18
18

3หาร

หาร

หาร

∴ ห.ร.ม. ของ 24 และ 42 คือ 6

วิธีการ
1. ใชจํานวนนอย 24 เปนตัวหารแรกไปหารจํานวนมาก 42 เหลือเศษ 18
2. ใชเศษ 18 เปนตัวหารที่สองไปหารตัวหารแรก 24 เหลือเศษ 6
3. ใชเศษ 6 เปนตัวหารที่สามไปหารตัวหารที่สอง 18 ปรากฏวาหารลงตัว จึงยุติการหาร

และสรุปวาตัวหาร  สุดทาย คือ 6 เปน ห.ร.ม. ของ 24 และ 42
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ตัวคูณรวมที่นอยท่ีสุด (ค.ร.น.)

นิยาม ถา a และ b เปนจํานวนนับ ค.ร.น. ของ a และ b คือ จํานวนนับท่ีมีคานอยท่ีสุดท่ี a และ b
หารไดลงตัว

การหา ค.ร.น. สามารถกระทําได 3 วิธี ดังนี้
วิธีท่ี 1 การหาตัวคูณรวม

4 เปนตัวประกอบของ 4, 8, 12, 16, 20,  24 , 28, 32, 36, 40, 44,  48  , ...
6 เปนตัวประกอบของ 6, 12, 18,  24 , 30, 36, 42,  48  , ...
8 เปนตัวประกอบของ 8, 16,  24 , 32, 40,  48  , ...
ตัวคูณรวมของ 4, 6 และ 8 คือ 24, 48, ...
ค.ร.น. ของ 4, 6 และ 8 คือ 24

วิธีท่ี 2 การแยกตัวประกอบ
4 = 2   ×   2
6 = 2   ×   3
8 = 2   ×   2   ×   2

ค.ร.น. ของ 4, 6 และ 8 = 2 × 2 × 3 × 2 = 24
(ค.ร.น. = ผลคูณของจํานวนเฉพาะที่เปนตัวหารรวมของ 2 จํานวนขึ้นไปกับตัวประกอบที่เหลือ)

วิธีท่ี 3 การต้ังหาร
2 4 6 8

2 2 3 4
1 3 2

ค.ร.น. ของ 4, 6 และ 8 คือ 2 × 2 × 3 × 2  =  24
(แนวคิด :  นําจํานวนเฉพาะที่หารลงตัวอยางนอย 2 จํานวน มาหารทีละจํานวน)

ความสัมพันธระหวาง ห.ร.ม . และ ค.ร.น. ของจํานวน 2 จํานวน
1. ห.ร.ม. × ค.ร.น. = ผลคูณของจํานวน 2 จํานวน

2. ห.ร.ม. ของเศษสวน =  
ค.ร.น. ของตัวเศษ
ห.ร.ม. ของตัวสวน

3. ค.ร.น. ของเศษสวน =  ค.ร.น. ของตัวเศษ
ห.ร.ม. ของตัวสวน
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การนํา ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ไปใชแกโจทยปญหา
ตัวอยาง มีโบ 3 เสน ยาว 2.1, 4.2 และ 4.9 เมตร ตามลําดับ ถาจะแบงเปนเสนใหยาวเทาๆ กันและยาวที่สุดโดยไม
ใหเหลือเศษ จะไดโบยาวเสนละก่ีเมตร และไดโบก่ีเสน
วิธีทํา เพราะวาโบยาว 2.1 เมตร = 210 เซนติเมตร

4.2 เมตร = 420 เซนติเมตร
4.9 เมตร = 490 เซนติเมตร

นํา 210, 420 และ 490 ไปหา ห.ร.ม.
2 210 420 490

 5 105 210 245
 7 21 42 49

3 6 7

∴ ห.ร.ม. ของ 210, 420 และ 490 คือ 2 × 5 × 7 = 70
∴ จะไดโบยาวเสนละ 70 เซนติเมตร หรือ 0.7 เมตร

และจะไดโบท้ังหมด = 3 + 6 + 7 = 16 เสน

ตัวอยาง มีกระดาษแข็งรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากกวาง 4.5 เมตร ยาว 12 เมตร ตองการตัดกระดาษแผนนี้เปนรูปส่ีเหล่ียม
จัตุรัสใหมีพ้ืนท่ีมากท่ีสุดโดยไมเหลือเศษ จะไดดานของรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสยาวดานละเทาใด
วิธีทํา เพราะวา กระดาษแข็งกวาง 4.5 เมตร = 450 เซนติเมตร

กระดาษแข็งยาว 12 เมตร = 1200 เซนติเมตร
นํา 450 และ 1200 ไปหา ห.ร.ม.

2 450 1200
5 225 600

5 45 120
3 9 24

3 8

∴ ห.ร.ม. ของ 450 และ 1200 คือ 2 × 5 × 5 × 3 = 150
นั่นคือดานของรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสยาวดานละ 150 เซนติเมตรหรือ 1.5 เมตร
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ตัวอยาง จงหาจํานวนนับท่ีมีคามากท่ีสุดท่ีนํามาหาร 56, 90 และ 146 แลวเหลือเศษ 1, 2 และ 3 ตามลําดับ
วิธีทํา จํานวนท่ีหาร 56 แลวเหลือเศษ 1 คือจํานวนท่ีหาร 56 - 1 = 55 ลงตัว

จํานวนท่ีหาร 90 แลวเหลือเศษ 2 คือจํานวนท่ีหาร 90 - 2 = 88 ลงตัว
จํานวนท่ีหาร 146 แลวเหลือเศษ 3 คือจํานวนท่ีหาร 146 - 3 = 143 ลงตัว
นํา 55, 88 และ 143 ไปหา ห.ร.ม.

11 55 88 143
5 8 13

∴ ห.ร.ม. ของ 55, 88 และ 143 คือ 11
นั่นคือจํานวนนับท่ีมีคามากท่ีสุดท่ีนํามาหาร 56, 90 และ 146 แลวเหลือเศษ 1, 2 และ 3 ตามลําดับ คือ 11

ตัวอยาง จงหาจํานวนนับท่ีมากท่ีสุดท่ีนําไปหาร 213, 330 และ 525 แลวเหลือเศษเทากัน
วิธีทํา หาผลตางของจํานวนนับท้ัง 3 จํานวน แลวหา ห.ร.ม. ของผลตาง

330 - 213 = 117 = 3 ×  39
525 - 330 = 195 = 5 ×  39
525 - 213 = 312 = 8 ×  39

∴ คําตอบ คือ 39
ทดสอบ

213 ÷ 39 = 5 เศษ 18
330 ÷ 39 = 8 เศษ 18
525 ÷ 39 = 13 เศษ 18

ตัวอยาง จงหาจํานวนนับท่ีนอยท่ีสุด ซ่ึงเมื่อนํา 6, 9, 12 และ 15 ไปหารแลวเหลือเศษ 1 เทากัน
วิธีทํา นํา 6, 9, 12 และ 15 ไปหา ค.ร.น.

3 6 9 12 15
2 2 3 4 5

1 3 2 5

∴ ค.ร.น. ของ 6, 9, 12 และ 15 คือ 3 × 2 × 3 × 2 × 5 = 180
นั่นคือจํานวนนับท่ีนอยท่ีสุด ซ่ึงเมื่อนํา 6, 9, 12 และ 15 ไปหารแลวเหลือเศษ 1 เทากัน คือ 180 + 1 = 181

ห.ร.ม. ของ 117, 195 และ 312 คือ 39
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ตัวอยาง มา 3 ตัว คือ ส่ีหมอก ฟาคํารณ และลมโชย วิ่งรอบสนามแหงหนึ่ง โดยส่ีหมอกใชเวลาวิ่งรอบละ 50 วินาที
ฟาคํารณใชเวลาวิ่งรอบละ 60 วินาที สวนลมโชยใชเวลาวิ่งรอบละ 45 วินาที  จงหาวาเมื่อเริ่มตนออกวิ่งพรอมกันแลวอีก
นานเทาใดมาท้ังสามตัว จะวิ่งทันกัน
วิธีทํา นํา 50, 60 และ 45 ไปหา ค.ร.น.

5 50 60 45
2 10 12 9

3 5 6 9
5 2 3

∴ ค.ร.น. ของ 50, 60 และ 45 คือ 5 × 2 × 3 × 5 × 2 × 3 = 900 วินาที
นั่นคือมาท้ังสามตัวจะวิ่งทันกันอีกครั้งในเวลา 900 วินาที หรือ 15 นาที

ตัวอยาง นาฬิกาสามเรือน เรือนแรกปลุกทุกๆ 90 นาที เรือนท่ีสองปลุกทุกๆ 15 นาที เรือนท่ีสามปลุกทุกๆ 30 นาที
ถานาฬิกาท้ังสามเรือนปลุกครั้งแรกพรอมกันเวลา 06.00 นาฬิกา แลวนาฬิกาท้ังสามเรือนจะปลุกพรอมกันครั้งตอไปเวลา
ก่ีนาฬิกา
วิธีทํา นํา 90, 15 และ 30 ไปหา ค.ร.น.

3 90 15 30
5 30 5 10

2 6 1 2
3 1 1

∴ ค.ร.น. ของ 90, 15 และ 30 คือ 3 × 5 × 2 × 3 = 90 นาที หรือ 1 2
1  ชั่วโมง

นั่นคือนาฬิกาท้ังสามเรือนจะปลุกพรอมกันครั้งตอไปเวลา 06.00 น. + 1 2
1  = 07.30 น. (1 ชั่วโมงมี 60 นาที)

ตัวอยาง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของจํานวนสองจํานวนเปน 3 และ 336 ตามลําดับ ถาจํานวนหนึ่งเปน 48 แลวอีก
จํานวนหนึ่งเปนเทาไร
วิธีทํา ใหอีกจํานวนหนึ่งเปน A

Q 48 × A = ห.ร.ม. × ค.ร.น.
48A = 3 × 336

A = 48
336  3×

= 21
นั่นคืออีกจํานวนหนึ่ง คือ 21



12 บัณฑิตแนะแนว   TOP ช้ัน ม.1  วิชาคณิตศาสตร

ตัวอยาง เลขสองจํานวนมี ห.ร.ม. เปน 7 และ ค.ร.น. เปน 210 ถาผลตางของเลขท้ังสองจํานวนเปน 49  จงหาเลข
ท้ังสองจํานวนนั้น
วิธีทํา จากโจทย ห.ร.ม. = 7

ค.ร.น. = 210 = 2 × 3 × 5 × 7
จัดกลุมของตัวประกอบเพื่อคนหาเลขท้ัง 2 จํานวน ไดดังนี้

รูปแบบ
การจัดกลุม

แบบที่ 1

2 7 3
5

แบบที่ 2

3 7 2
5

แบบที่ 3

5 7 2
3

จํานวนที่ 1 7 × 2 = 14 7 × 3 = 21 7 × 5 = 35
จํานวนที่ 2 7 × 3 × 5 = 105 7 × 2 × 5 = 70 7 × 2 × 3 = 42
ผลตาง 91 49 7

จะเห็นวาการจัดกลุมตัวประกอบในรูปแบบที่ 2 ใหคาเลข 2 จํานวนคือ 21 และ 70 ซ่ึงสอดคลองกับขอกําหนด
ของโจทยคือ ห.ร.ม. = 7   ค.ร.น. = 210 และผลตางเปน 49
ตอบ ๒๑ และ ๗๐

ตัวอยาง เลขค่ีส่ีจํานวนมี ห.ร.ม. เปน 17 ถาจํานวนท่ีมากท่ีสุดคือ 119  จงหาเลขค่ีอีกสามจํานวนท่ีเหลือ
วิธีทํา เลขค่ีท่ีมีคามากท่ีสุด คือ 119 = 7 × 17 และ ห.ร.ม. คือ 17

∴ เลขค่ีอีกสามจํานวนท่ีเหลือคือ 5 × 17 = 85
3 × 17 = 51
1 × 17 = 17

แบบฝกหัด

1. จงหาตัวประกอบของจํานวนนับตอไปนี้
81 , 25 , 24 , 49 , 64

2. จงหาตัวประกอบเฉพาะของจํานวนนับตอไปนี้
16 , 12 , 35 , 42, 51

3. จากจํานวนท่ีกําหนดใหในแตละขอ  จงหา ห.ร.ม. และ ค.ร.น.
3.1 56 และ 64 3.2 17 และ 51
3.3 216, 280 และ 360 3.4 15, 90, 40 และ 20
3.5 448, 64 และ 96
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4. จงหาผลตางของ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของจํานวน 3 จํานวน คือ 54, 72 และ 96
5. จํานวน 2 จํานวนมี ห.ร.ม. เปน 12 มี ค.ร.น. เปน 720 ถาจํานวนแรกคือ 180 จงหาจํานวนท่ีสอง
6. จงหาจํานวนนับท่ีมากท่ีสุดท่ีหาร 377 และ 521 แลวเหลือเศษ 7 และ 11 ตามลําดับ
7. เนตรนารี 135 คน ลูกเสือ 210 คน ตองการแบงเปนหมูใหไดหมูละมากท่ีสุด และใหทุกหมูมีจํานวนเทากัน โดยท่ี

ลูกเสือและเนตรนารีไมปะปนกัน จะจัดไดหมูละก่ีคน
8. มีนาฬิกา 3 เรือน เรือนแรกตีบอกเวลาทุกๆ 15 นาที เรือนท่ีสองตีบอกเวลาทุกๆ 20 นาที เรือนท่ีสามตีบอกเวลา

ทุกๆ 45 นาที ถานาฬิกาท้ัง 3 เรือนตีพรอมกันครั้งแรกเวลา 8.10 น. นาฬิกาท้ัง 3 เรือนจะตีบอกเวลาพรอมกัน
ครั้งท่ีสองเวลาเทาใด

9. จงหาจํานวนนับท่ีนอยท่ีสุดซ่ึงเมื่อหารดวย 16, 28 และ 32 แลวเหลือเศษ 7 ทุกจํานวน
10. จํานวนตัวประกอบของ 2,500 มีก่ีจํานวน
11. เลขคู 3 จํานวนมี ห.ร.ม. เปน 15 ถาเลขจํานวนท่ีมีคามากท่ีสุดคือ 90  จงหาเลขคูอีก 2 จํานวนท่ีเหลือ
12. สนามแขงขันกรีฑา 1 รอบยาวเปนระยะทาง 400 เมตร ตอยต่ิงวิ่ง 1 รอบใชเวลา 40 วินาที ตุดตูวิ่ง 1 รอบใชเวลา

50 วินาที ถาตอยต่ิงและตุดตูออกวิ่งพรอมกันท่ีจุดเดียวกัน และวิ่งไปทิศทางเดียวกัน ตุดตูตองวิ่งก่ีรอบ ตอยต่ิง
กับตุดตูจึงจะวิ่งมาถึงจุดเริ่มตนพรอมกันอีก

13. สนามหญาแหงหนึ่งกวาง 36 เมตร ยาว 60 เมตร ตองการแบงพ้ืนท่ีใชทําสวนรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสขนาดใหญท่ีสุด
โดยไมใหเหลือเศษ จะแบงพ้ืนท่ีใชทําสวนไดท้ังหมดก่ีแปลง

14. จงหาจํานวนนับท่ีนอยท่ีสุด ซ่ึงเมื่อหารดวย 32, 48 และ 64 แลวเหลือเศษ 5 เทากัน
15. เลขสองจํานวนมี ห.ร.ม. เปน 13 และ ค.ร.น. เปน 390 ถา 5 เทาของเลขจํานวนหนึ่งมีคาเทากับ 6 เทาของเลขอีก

จํานวนหนึ่ง  จงหาเลขท้ังสองจํานวนนั้น
16. นักเรียนชั้น ม.1 มีสามหองเรียน หองท่ี 1 มีนักเรียน 42 คน หองท่ี 2 มีนักเรียน 54 คน หองท่ี 3 มีนักเรียน

48 คน ตองการแบงนักเรียนแตละหองออกเปนกลุมๆ ละเทาๆ กัน โดยไมเหลือเศษ และใหนักเรียนแตละกลุมมี
นักเรียนมากที่สุด จะแบงไดกลุมละก่ีคน

17. นักกีฬาสามคนซอมวิ่งรอบสนามรูปวงรีความยาวรอบละ 1000 เมตร คนละ 20 รอบ โดยเริ่มตนออกวิ่งพรอมกัน
ดวยความเร็วสม่ําเสมอ 50 เมตรตอนาที, 100 เมตรตอนาที และ 200 เมตรตอนาที ตามลําดับ อยากทราบวา
อีกนานเทาใด นักกีฬาท้ังสามคนนี้จะมาพบกันท่ีจุดต้ังตนเปนครั้งท่ีส่ี

18. ค.ร.น. ของจํานวนนับสองจํานวนเปน 12 เทาของ ห.ร.ม. ถา ห.ร.ม. เทากับ 3 และเลขจํานวนนอยเทากับ 9     
จงหาจํานวนนับอีกจํานวนหนึ่ง

19. มีสม 210 ผล มังคุด 462 ผล ละมุด 168 ผล ตองการแบงผลไมแตละชนิดเปนกอง แตละกองมีจํานวนเทากัน
โดยไมใหผลไมปนกัน จะแบงไดมากท่ีสุดกองละก่ีผล และแบงไดท้ังหมดก่ีกอง

20. เงาะโรงเรียนราคากิโลกรัมละ 25 บาท สมสายน้ําผึ้งราคากิโลกรัมละ 30 บาท และมังคุดราคากิโลกรัมละ 40 บาท
จะตองซ้ือผลไมท้ัง 3 ชนิด อยางนอยท่ีสุดชนิดละก่ีกิโลกรัมจึงจะจายเงินซ้ืออยางละเทาๆ กัน
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จํานวนเต็ม

ประโยค

ประโยคในทางคณิตศาสตร หมายถึง ประโยคที่มีเครื่องหมายคณิตศาสตรเปนตัวเชื่อม เชน

2 + 3 = 5
10 - 4 < 20
35 ÷ 7 ≠ 5
19 × 2 > 40

6x = 30
สองประโยคแรกมีคาความจริงเปนจริง ประโยคที่สาม และประโยคที่ส่ีมีคาความจริงเปนเท็จ สําหรับประโยคที่

หาจะมีคาความจริงเปนจริง หรือเปนเท็จนั้นขึ้นอยูกับ x ซ่ึงเราเรียก x วา “ตัวแปร” หรือ “ตัวไมทราบคา”

ศูนยและจํานวนเต็มบวก

จํานวนเตม็ศูนย คอื จํานวนเต็มท่ีไมเปนจํานวนเต็มบวกและไมเปนจํานวนเต็มลบ และถา a เปนจํานวนใดๆ แลว

1. a + 0 = 0 + a = a
2. a × 0 = 0 × a = 0

เชน 13 + 0 = 0 + 13 = 13
2k + 0 = 0 + 2k = 2k

(-6) + 0 = 0 + (-6) = -6







53  × 0 = 0 × 







53 = 0

9x × 0 = 0 × 9x = 0
(-1) × 0 = 0 × (-1) = 0

จํานวนเต็มบวก หรือจํานวนนับ (จํานวนธรรมชาติ) คือ จํานวนเต็มท่ีอยูบนเสนจํานวนท่ีอยูทางขวาของ 0

ไปเรื่อยๆ เชน 1, 2, 3, 4, 5, ...

0 1 2 3 4 5 6 7
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สมบัติการบวกและการคูณของจํานวนเต็มบวก
ถา a, b และ c แทนจํานวนเต็มบวกใดๆ แลว

1. a + b = b + a (สมบัติการสลับท่ีของการบวก)
เชน 3 + 8 = 8 + 3

2. (a + b) + c = a + (b + c) (สมบัติการเปล่ียนหมูของการบวก)
เชน (3 + 4) + 5 = 3 + (4 + 5)

3. a × b = b × a (สมบัติการสลับท่ีของการคูณ)
เชน 13 × 7 = 7 × 13

4. (a × b) × c = a × (b × c) (สมบัติการเปล่ียนหมูของการคูณ)
เชน (7 × 4) × 2 = 7 × (4 × 2)

5. a × (b + c) = (a × b) + (a × c) (สมบัติการแจกแจง)
เชน 3 × (10 + 7) = (3 × 10) + (3 × 7)

หมายเหตุ สมบัติการแจกแจงเปนสมบัติของการเชื่อมกันระหวางการบวกและการคูณ
ตัวอยางท่ี 1 จงเติมจํานวนหรือตัวแปรในชองวาง เพ่ือใหไดประโยคที่เปนจริง พรอมท้ังบอกดวยวาใชสมบัติขอใด

1. 3 + .......... = 5 + 3
2. 8 + (3 + 7) = (......... + .........) + 8
3. 7 + (4 + x) = (x + ..........) + 7
4. (a + b) + c = c + (b + ..........)
5. (7 + x) + y = .......... + (.......... + 7)

วิธีทํา 1. 3 + 5 = 5 + 3 สมบัติการสลับท่ีของการบวก
2. 8 + (3 + 7) = (3 + 7) + 8 สมบัติการสลับท่ีของการบวก
3. 7 + (4 + x) = (x + 4) + 7 สมบัติการสลับท่ีของการบวก
4. (a + b) + c = c + (b + a) สมบัติการสลับท่ีของการบวก
5. (7 + x) + y = y + (x + 7) สมบัติการสลับท่ีของการบวก

ตัวอยางท่ี 2 จงเติมจํานวนและเครื่องหมายในชองวาง เพ่ือใหไดประโยคทีเ่ปนจรงิ พรอมท้ังบอกดวยวาใชสมบัติขอใด
1. 7 × (5 + 2) = .......................
2. ....................... = (9 × 2) + (9 × 8)
3. (9 + 4) × 6 = .......................
4. ....................... = (6 × 12) + (2 × 12)
5. 8 × (.............) = (.......... × 5) + (.......... × 6)
6. .......... × (7 + 9) = (8 × ..........) + (8 × ..........)
7. (..............) × 7 = (5 × ..........) + (6 × ..........)
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วิธีทํา 1. 7 × (5 + 2) = (7 × 5) + (7 × 2) สมบัติการแจกแจง
2. 9 × (2 + 8) = (9 × 2) + (9 × 8) สมบัติการแจกแจง
3. (9 + 4) × 6 = (9 × 6) + (4 × 6) สมบัติการแจกแจง
4. (6 + 2) × 12 = (6 × 12) + (2 × 12) สมบัติการแจกแจง
5. 8 × (5 + 6) = (8 × 5) + (8 × 6) สมบัติการแจกแจง
6. 8 × (7 + 9) = (8 × 7) + (8 × 9) สมบัติการแจกแจง
7. (5 + 6) × 7 = (5 × 7) + (6 × 7) สมบัติการแจกแจง

จํานวนเต็มลบ
จํานวนเต็มลบ คือ จํานวนเต็มบนเสนจํานวนท่ีอยูทางซายของ 0 ไปเรื่อยๆ เชน -1, -2, -3, -4, ...

-1 0 1 2 3 4-2-3-4

หมายเหตุ จํานวนเต็ม หมายถึง จํานวนเต็มบวก จํานวนเต็มลบ และจํานวนเต็มศูนย

จํานวนเต็ม

จํานวนเต็มลบ จํานวนเต็มบวกจํานวนเต็มศูนย

คาสัมบูรณของจํานวนเต็ม
คาสัมบูรณ หมายถึง ระยะทางที่จํานวนนั้นๆ หางจากศูนยบนเสนจํานวน สัญลักษณท่ีใชแทนคาสัมบูรณ

คือ |  | เชน
|-7|  อานวา  คาสัมบูรณของ -7
-7 อยูหางจาก 0 เปนระยะทาง 7 หนวย  ดังนั้น คาสัมบูรณของ -7 เทากับ 7

นั่นคือ |-7| = 7
และ |7| = 7

∴  |-7| = |7| = 7
จํานวนท่ีมีคาสัมบูรณเทากันจะอยูคนละขางของ 0 และอยูหางจาก 0 เปนระยะทางเทากัน เชน -7 และ 7

อยูหางจาก 0 เปนระยะทางเทากัน

-1 0 1 2 3 4-2-3-4 5 6 7-5-6-7

หรือเราอาจกลาววา -7 เปนจํานวนตรงขามของ 7 และ 7 เปนจํานวนตรงขามของ -7 และ 0 เปนจํานวน
ตรงขามของ 0
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ดังนั้น ถา a เปนจํานวนใดๆ จํานวนตรงขามของ a เขียนแทนดวย -a
เชน จํานวนตรงขามของ 5 เขียนแทนดวย -5

จํานวนตรงขามของ -5 เขียนแทนดวย -(-5)
แตเนื่องจากจํานวนตรงขามของ -5  คือ  5
ดังนั้น -(-5)  =  5
นั่นคือ คาสัมบูรณของจํานวนใดๆ จะมีคาเปนบวกเสมอ

การบวกจํานวนเต็ม
การบวกจํานวนเต็มลบ

ผลบวกของจํานวนเต็มลบสองจํานวน จะเทากับคาสัมบูรณของจํานวนเต็มลบสองจํานวนนั้น
บวกกัน แลวตอบเปนจํานวนเต็มลบ

ตัวอยางท่ี 3 จงหาคาของ (-7) + (-5)
วิธีทํา |-7| = 7 ; |-5| = 5

∴  7 + 5 = 12
ดังนั้น (-7) + (-5) = -12

ตัวอยางท่ี 4 จงหาคาของ (-4) + (-3)
วิธีทํา |-4| = 4 ; |-3| = 3

∴  4 + 3 = 7
ดังนั้น (-4) + (-3) = -7

ตัวอยางท่ี 5 จงหาคาของ (-15) + (-7)
วิธีทํา |-15| = 15  ; |-7| = 7

∴  15 + 7 = 22
ดังนั้น (-15) + (-7) = -22

ตัวอยางท่ี 6 จงหาคาของ (-4) + (-10) + (-6)
วิธีทํา |-4| = 4 ; |-10| = 10

|-6| = 6
∴  4 + 10 + 6 = 20

ดังนั้น (-4) + (-10) + (-6) = -20
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การบวกจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มลบ
ผลบวกของจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มลบ จะเทากับผลตางของคาสัมบูรณของจํานวนเต็มท้ัง

สองจํานวนนั้น แลวตอบเปนจํานวนเต็มบวก หรือจํานวนเต็มลบตามจํานวนท่ีมีคาสัมบูรณท่ีมากกวา

ตัวอยางท่ี 7 จงหาคาของ (-75) + 18
วิธีทํา |-75| = 75 ; |18| = 18

∴  75 - 18 = 57
ดังนั้น (-75) + 18 = -57

ตัวอยางท่ี 8 จงหาคาของ 112 + (-56)
วิธีทํา |112| = 112 ; |-56| = 56

112 - 56 = 56
∴  112 + (-56) = 56

ตัวอยางท่ี 9 จงหาคาของ (-29) + 40
วิธีทํา |-29| = 29 ; |40| = 40

40 - 29 = 11
∴  (-29) + 40 = 11

การลบจํานวนเต็ม
การลบจํานวนเต็ม หรือ ผลตางของจํานวนเต็ม จะเทากับผลรวมของตัวต้ังกับจํานวนตรงขามของตัวลบ

ตัวอยางท่ี 10 จงหาคาของ 18 - (-7)
วิธีทํา จํานวนตรงขามของ -7 คือ 7

∴  18 - (-7) = 18 + 7
= 25

ตัวอยางท่ี 11 จงหาคาของ (-40) - (-20)
วิธีทํา จํานวนตรงขามของ -20 คือ 20

∴  (-40) - (-20) = -40 + 20
= -20

ตัวอยางท่ี 12 จงหาคาของ (-3) - (-8)
วิธีทํา จํานวนตรงขามของ -8 คือ 8

∴  (-3) - (-8) = -3 + 8
= 5
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โจทยตัวอยางระคน

1. ขอใดเปนการเรียงลําดับจํานวนเต็มจากนอยไปมาก
1) -10, -9, 0, 7, 8 2) 7, 8, -10, -9, 0
3) -9, -10, 0, 7, 8 4) -10, -9, 8, 7, 0
วิธีทํา เพราะวา  -10 < -9 < 0 < 7 < 8 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 1)

2. จงหาคาของ  12 + |-13| + 15
 1) 14 2) 16

3) 18 4) 40
วิธีทํา เพราะวา  |-13|  =  13

∴  12 + |-13| + 15 = 12 + 13 + 15 = 40 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 4)
3. (-1) - (-1)  =  A  จะเปนจริงเมื่อ A มีคาเทาใด

1) -1 2) -2
3) 0 4) 2
วิธีทํา (-1) - (-1)  =  A  แตจํานวนตรงขามของ (-1) คือ 1

∴  (-1) + 1 = A
0 = A

หรือ A = 0 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 3)
4. คาสัมบูรณของ -5, 3, -8 เรียงลําดับจากนอยไปมากคือขอใด

1) -5, -8, 3 2) -5, 3, 8
3) -8, 3, 5 4) 3, 5, 8
วิธีทํา เพราะวา |-5| = 5

|3| = 3
|-8| = 8

∴ คาสัมบูรณของ -5, 3, -8 เรียงลําดับจากนอยไปมากคือ 3, 5, 8 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 4)
5. (-15) - B  =  7  จะเปนจริงก็ตอเมื่อ B มีคาเทาใด

1) -22 2) -8
3) 8 4) 22
วิธีทํา เพราะวา จํานวนตรงขามของ (-22) คือ 22 และ (-15) + 22 = 7

ดังนั้น    B  =  -22 คําตอบท่ีถูก คือ ขอ 1)
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การคูณจํานวนเต็ม
ในการหาผลคูณของจํานวนเต็ม เราจะใชสมบัติการสลับท่ี การเปลี่ยนหมู และการแจกแจง ซ่ึงแยกไดดังนี้
1. การคูณจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มบวก
2. การคูณจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มลบ
3. การคูณจํานวนเต็มลบกับจํานวนเต็มบวก
4. การคูณจํานวนเต็มลบกับจํานวนเต็มลบ

1. การคูณจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มบวก
เราเคยเรียนรูมาแลววาการคูณคือการบวกซ้ําๆ กัน เชน

5 × 3 = 3 + 3 + 3 + 3 + 3
4 × 7 = 7 + 7 + 7 + 7

ตัวอยางท่ี 13 จงหาผลคูณของ 9 × 3
วิธีทํา 9 × 3 = 3 + 3 + 3 + 3 + 3 + 3 + 3 + 3 + 3

= 27
ตัวอยางท่ี 14 จงหาผลคูณของ 4 × 13
วิธีทํา 4 × 13 = 13 + 13 + 13 + 13

= 52
ตัวอยางท่ี 15 จงหาผลคูณของ 6 × a
วิธีทํา 6 × a = a + a + a + a + a + a

= 6a

2. การคูณจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มลบ
เมื่อเราทราบความหมายของการคูณ ในทํานองเดียวกันเราจะไดวา

4 × (-3) = (-3) + (-3) + (-3) + (-3)
= -12

3 × (-7) = (-7) + (-7) + (-7)
= -21

จากตัวอยางขางตนจะเห็นไดวาผลคูณท่ีไดเกิดจากผลคูณของคาสัมบูรณของตัวต้ังกับคาสัมบูรณของตัวคูณ แต
คําตอบเปนจํานวนเต็มลบ ซ่ึงไมวาจะบวกกี่ครั้งจะไดจํานวนเต็มลบเสมอ



 
โปรดทราบ! 

ตัวอย่างนี้จะโชว์เฉพาะหน้า 1-20 เท่านั้น 
หากจะขอดูหนังสือทั้งเล่ม ต้องติดต่อที่ 

บัณฑิตแนะแนว (โทรศัพท ์02-2794808) 
หรือ ที่ร้านจําหน่ายหนังสือชั้นนาํทั่วประเทศ 
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