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คํานํา
ความเจริญกาวหนาทางวิทยาศาสตร และเทคโนโลยี   เปนปจจัยประการสําคัญในการขับเคลื่อน

ประเทศใหกาวพนจากความลาหลัง ออนแอ ไปสูสังคมใหมท่ีมีความทันสมัย เขมแข็ง เพรียบพรอมดวย
แสนยานุภาพและพลังอํานาจ ท้ังในดานการศึกษา การเมอืง การทหาร เศรษฐกจิ การคา และการลงทุน

สําหรบัประเทศไทย แมในชวงสองทศวรรษทีผ่านมาจะไดอาศัยความเจรญิกาวหนาดานวทิยาศาสตร
และเทคโนโลยี เปนพื้นฐานในการเปลี่ยนผานจากประเทศกําลังพัฒนา ไปสูประเทศอุตสาหกรรมใหม
ท่ีสามารถพึ่งพาตนเองไดในหลายๆ ดาน แตก็ยังมิอาจทัดเทียมกับนานาอารยประเทศ จําเปนอยางยิ่งท่ี
ทุกหนวยงาน/องคกร จะผนึกกําลังกันในการสรางจิตสํานัก และผลักดันใหคนในชาติ โดยเฉพาะเยาวชน
ไดตระหนัก ตื่นตัว หันมาสนใจใฝเรียนรูวิทยาการ และประดิษฐคิดคนนวัตกรรมใหมๆ อยางตอเนื่อง

การจัดพิมพหนังสือ “ เรขาคณติคดิไมยาก ” เลมน้ี เปนสวนหน่ึงของปณิธานรวมในการกระตุน
และสงเสริมเยาวชนในวัยเรียนรวมท้ังผูท่ีสนใจใฝรู ใหไดมีโอกาสฝกคิดเพื่อแกไขโจทยปญหาใหมๆ
ทางเรขาคณิตท่ียังไมแพรหลาย ซึ่งผูเขียนไดเพียรพยายามรวบรวมจากคายคณิตศาสตรประเทศตางๆ
รวมท้ังโจทยท่ีใชในการแขงขันคณิตศาสตรระดับนานาชาติ (โอลิมปกวิชาการ)   โดยใชพื้นความรูไมเกิน
มัธยมศึกษาตอนตน ในสวนทายเลมผูเขียนไดนําเสนอแนวคิด เทคนิคการแกไขปญหาอยางงาย กระชับ
และตรงประเด็น เพื่อใหผูอานใชเปนแนวทางในการศึกษาดวยตนเองอยางไดผล

หวังเปนอยางยิ่งวา หนังสือเลมน้ีจะมีสวนชวยกระตุนตอมคิด สรางความอยากรู-อยากเห็น
ความทาทายใหมๆ ทางวิชาการ และสานฝนเยาวชนไทยใหมีจินตนาการที่กาวไกล เกี่ยวกับวิทยาศาสตร
และเทคโนโลยีอยางไมส้ินสุด
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คําปรารถของผูเขียน
หนังสอื เรขาคณติคดิไมยาก เลมน้ีไดรวบรวมโจทยปญหาเรขาคณติจากคายคณติศาสตรโอลมิปก

โจทยแขงขันจากประเทศตางๆ เชน สหรัฐอเมริกา ออสเตรเลีย จีน ญี่ปุน สวีเดน เกาหลี เวียดนาม
อังกฤษ ฮังการี และอื่นๆ อีกมากมาย ผูเขียนเริ่มรวบรวมโจทยตั้งแตป พ.ศ. 2548 จนถึงป พ.ศ. 2550
และเนนการแกโจทยปญหา โดยใชความรูในระดับมัธยมตน อาศัยนิยาม สูตร ทฤษฎี และการสราง
(Construction) ซึ่งภาษาเรขาคณิตเรียกวา การตัดรูปในการแกโจทยปญหา เพื่อจะไดพัฒนาเยาวชน
และผูสนใจในเรขาคณิตไดศึกษาหาความรูเพิ่มเติม

อน่ึงหนังสือเลมน้ีเปนเลมแรก จะคูกับอีกเลมหน่ึง คือ พีชคณิตคิดเพ่ือชาต ิ ซึ่งจะใชความรูใน
ระดับมัธยมศึกษาตน แกโจทยปญหาระดับนานาชาติเชนกัน

ผูเขียนขอขอบพระคุณ ศาสตราจารย ดร.ณรงค ปนนิ่ม ผูจุดประกายความคิด ครูสุรศักดิ์
สุวรรโณดม ผูสนบัสนนุหนงัสอืเรขาคณติของรสัเซยี คณะครกูลุมสาระการเรยีนรูคณติศาสตรโรงเรยีน
เตรยีมอุดมศึกษาที่คอยใหกําลังใจ ความดีของหนังสือเลมน้ีขอมอบแดครู-อาจารย สวนขอบกพรอง
ผูเขยีนขอนอมรบัไว เพือ่การปรบัปรงุในโอกาสตอไป สุดทายผูเขยีนหวงัวาหนังสือ เรขาคณติคดิไมยาก
เลมน้ีจะเปนประโยชนตอผูอานไมมากก็นอย

ไมตรี  ศรีทองแท
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สรุปเนื้อหา

1. สูตรที่ใชคํานวณหาพื้นที่รูปเรขาคณิต
1.1 พ้ืนท่ีรูปสามเหลี่ยม

เมื่อตัดตามแนวเสนทแยงมุมของแผนกระดาษรูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก จะไดสามเหล่ียม 2 รูป มีพ้ืนท่ีเทากัน
นั่นคือ รูปสามเหลี่ยมแตละรูปมีพ้ืนท่ีเปนครึ่งหนึ่งของพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียม

สูง (กวาง)

ฐาน (ยาว)T O

P

T O

P

สูง

ฐาน

เนื่องจาก พ้ืนท่ีรูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก = ความกวาง × ความยาว
แตจากขอมูลขางตนรูปสามเหลี่ยมมีพ้ืนท่ีเปนครึ่งหนึ่งของพื้นท่ีรูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก
ดังนั้น พ้ืนท่ีรูปสามเหลี่ยม = 21  × กวาง × ยาว

= 2
1  × สูง × ฐาน

1. รูปสามเหลี่ยมใดๆ

A

C

B
1h

2h

3h

พ้ืนท่ี ∆ ABC = 12  ⋅ AB ⋅ h1

หรือ 12  ⋅ BC ⋅ h2

หรือ 12  ⋅ AC ⋅ h3
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2. รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

A B

C

พ้ืนท่ี ∆ มุมฉาก = 12  × ผลคูณของดานประกอบมุมฉาก
= 12  ×  AB × AC

3. รูปสามเหลี่ยมดานเทา

พ้ืนท่ี ∆ ดานเทา = 3
4  ⋅ (ดาน)2

4. รูปสามเหลี่ยมใดๆ (เมื่อกําหนดความยาวดานท้ังสาม)

b

ca

พ้ืนท่ี ∆ ใดๆ = s(s a)(s b)(s c)-  -  -  
เมื่อ a, b และ c เปนความยาวของแตละดาน
และ  s = a + b + c2

5. อัตราสวนพ้ืนท่ีของรูปสามเหลี่ยมท่ีมีจุดยอดรวมกัน เทากับอัตราสวนของความยาวฐาน

DB

A

C

h

พ้ืนท่ี ∆ ABD
พ้ืนท่ี ∆ ACD

= CD  h  21
BD  h  21

××

××
  =  CDBD
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1.2 พ้ืนท่ีรูปสี่เหลี่ยม

1. รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส

พ้ืนท่ี  จัตุรัส = ดาน × ดาน
= (ดาน)2

พ้ืนท่ี  จัตุรัส = 12  × ผลคูณของเสนทแยงมุม
= 12  (เสนทแยงมุม)2

2. รูปสี่เหลี่ยมผืนผา

พ้ืนท่ี  ผืนผา = กวาง × ยาว

3. รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน

พ้ืนท่ี  ดานขนาน = ฐาน × สูง

4. รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน

พ้ืนท่ี  ขนมเปยกปูน = ฐาน × สูง
 พ้ืนท่ี  ขนมเปยกปูน = 12  × ผลคูณของเสนทแยงมุม
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5. รูปสี่เหลี่ยมรูปวาว

พ้ืนท่ี  รูปวาว = 12  × ผลคูณของเสนทแยงมุม
6. รูปสี่เหลี่ยมคางหมู

พ้ืนท่ี  คางหมู = 12  × สูง × ผลบวกดานคูขนาน
7. รูปสี่เหลี่ยมใดๆ

เสนกิง่

เสนกิง่

พ้ืนท่ี  ใดๆ = 12  × เสนทแยงมุม × ผลบวกของเสนก่ิง
ขอสังเกต
รูปส่ีเหล่ียมท่ีมเีสนทแยงมมุต้ังฉากซ่ึงกันและกนั เชน รปูส่ีเหล่ียมจตุัรสั ส่ีเหล่ียมขนมเปยกปูน ส่ีเหล่ียมรูปวาว และ

รูปส่ีเหล่ียมอื่นๆ ท่ีเสนทแยงมุมต้ังฉากกัน ดังรูป

พ้ืนท่ีรูป = 12  × ผลคูณของเสนทแยงมุม
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1.3 พ้ืนท่ีรูปวงกลม
1. วงกลม

r

พ้ืนท่ีวงกลม = πr2 เมื่อ r = รัศมีของวงกลม
* ความยาวเสนรอบวง = 2πr

2. วงแหวน
R
r

พ้ืนท่ีวงแหวน = πR2 - πr2 
= π(R2 - r2)  =  π(R - r)(R + r)

หมายเหตุ  π เปนจํานวนอตรรกยะ ไมสามารถหาคาท่ีแทจริงได ในการคํานวณ ถาจะแทนคาของ π นิยมใช
227  หรือ  3.14  ซ่ึงเปนคาประมาณ

1.4 พ้ืนท่ีรูปหกเหลี่ยม

60°

60°

60°

จากรปู ถาเขยีนรปูหกเหลีย่มดานเทามุมเทา บรรจใุนวงกลม แลวลากเสนทแยงมมุจะไดรปู ∆ ดานเทาท้ังหมด 6 รูป
(ทุกรูปมีขนาดเทากัน)

ดังนั้น พ้ืนท่ีของหกเหล่ียมดานเทามุมเทา = 6 (พ้ืนท่ี ∆ ดานเทา)
= 6 ⋅ 3

4  (ดาน)2

= 3 3
2  ⋅ (ดาน)2
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2. ทฤษฎีบทพีทาโกรัสและบทกลับ
2.1 ทฤษฎีบทพีทาโกรัส

ในรปูสามเหล่ียมมมุฉากใดๆ พ้ืนท่ีของรปูส่ีเหล่ียมจตุัรสับนดานตรงขามมมุฉากจะเทากับผลบวก
ของพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสบนดานประกอบมุมฉาก

จากรูป ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก
ซ่ึงมีมุม C เปนมุมฉาก
c เปนความยาวของดานตรงขามมุมฉาก
a และ b เปนความยาวของดานประกอบมุมฉาก
จากทฤษฎีบทจะไดวา c2 = a2 + b2

2.2 บทกลับของทฤษฎีบทพีทาโกรัส
ในรปูสามเหล่ียมใดๆ ถาพ้ืนท่ีของรปูส่ีเหล่ียมจตุัรสับนดานดานหนึง่เทากับผลบวกของพืน้ท่ี

ส่ีเหล่ียมจตุัรสับนดานอีกสองดานแลว รูปสามเหลี่ยมนั้นจะเปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

จากรูป ถา c2 = a2 + b2

แลว ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก
โดยท่ีมุม C เปนมุมฉาก
c เปนความยาวของดานตรงขามมุมฉาก
a และ b เปนความยาวของดานประกอบมุมฉาก

A

BC

cb

a

b c

aC

A

B
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2.3 ความสัมพันธระหวางมุมและดาน

รปูสามเหลีย่มท่ีมดีานยาว a, b และ c หนวย โดย c > b และ c > a

1. ถา c2 < a2 + b2 รปู ∆ มมีมุแหลมทกุมมุ

a

c

b

2. ถา c2 = a2 + b2 รปู ∆ มมีมุฉาก

a

c

b

3. ถา c2 > a2 + b2 รปู ∆ มมีมุปาน

a

c

b
มุมปาน
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3. วงกลม
3.1 วงกลม (Circle)
3.1.1 วงกลม คอื รปูเรขาคณติบนระนาบซึง่มแีนวทางเคลือ่นท่ีของจดุหางจากจดุคงท่ีจดุหนึง่บนระนาบเดยีวกัน

เปนระยะหางเทาๆ กัน โดยท่ี
(1) จุดคงท่ี เรียกวา จุดศูนยกลางของวงกลม (center หรือ origin)
(2) ระยะหางเทาๆ กัน เรียกวา รัศมีวงกลม (radius, rudii)
(3) แนวทางเคลื่อนท่ีของจุด เรียกวา เสนรอบวงของวงกลม (ถาวงกลมมีรัศมียาว r หนวย เสนรอบวง

ของวงกลมจะยาว 2πr หนวย)
3.1.2 ขอควรทราบเกี่ยวกับวงกลม

จุด O เรียกวา จุดศูนยกลางของวงกลม
OP เรียกวา รัศมีของวงกลม
AB เรียกวา คอรดของวงกลม
CD เรียกวา เสนผานศูนยกลางของวงกลม
ANB เรียกวา สวนโคงใหญของวงกลม
AMB เรียกวา สวนโคงนอยของวงกลม

บริเวณ OPD เรียกวา สามเหล่ียมฐานโคง (sector)
บริเวณ AMB เรียกวา เซกเมนต (segment)

PQ เรียกวา เสนตัดวงกลม โดยจะตัดวงกลม O
ท่ีจุด P และ Q เพียง 2 จุด

RS เรียกวา เสนสัมผัสวงกลม เพราะตัดวงกลม O
ท่ีจุด T เพียงจุดเดียว
และเรียกจุด T วาจุดสัมผัส

$AOB เรียกวา มุมท่ีจุดศูนยกลางของวงกลม
$ACB และ $ADB เรียกวา มุมในสวนโคงของวงกลม

A

B

O
C

P

DM

N

O

R T S

P Q

O

C

A

B

D
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3.2 ทฤษฎีบทเกี่ยวกับวงกลม
3.2.1 คอรดของวงกลม

สวนของเสนตรงที่ลากจากจุดศูนยกลาง
มาต้ังฉากกับคอรดยอมแบงครึ่งคอรด

ถา  OC ⊥ AB
ดังนั้น AC = CB

สวนของเสนตรงที่ลากจากจุดศูนยกลาง
มาแบงครึ่งคอรดยอมต้ังฉากกับคอรด

ถา CE = ED
ดังนั้น OE ⊥ CD

คอรดท่ีอยูหางจากจุดศูนยกลางเทากัน
ยอมยาวเทากัน

ถา OX = OY
ดังนั้น AB = CD

ถาคอรดยาวเทากันยอมอยูหางจากจุดศูนยกลางเทากัน

ถา  AB = CD
ดังนั้น ON = OM

O

CA
B

O
A X B

D

C
Y

O

D
C

E

O
N

B

AD

M

C
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3.2.2 มุมในสวนโคงของวงกลมและมุมท่ีจุดศูนยกลาง

มุมในครึ่งวงกลมเทากับ 90 องศา

A
O

C
B

ถา AB  เปนเสนผานศูนยกลาง ดังนั้น $ACB = 90°

มุมท่ีจุดศูนยกลางของวงกลมจะมีขนาดเปนสองเทาของมุมในสวนโคง ซึ่งรองรับดวยสวนโคงเดียวกัน

A
O

B

C A

O

C

B

  A

O
B

C

A

O

B
C

$AOC = 2 $ABC , $AOC = 2 $ABC , $AOC = 2 $ABC , มุมกลับ $AOC = 2 $ABC

ผลบวกของมุมตรงขามของส่ีเหล่ียมท่ีแนบในวงกลมเทากับ 180 องศา

D O
C

BA

$A  + $C  = 180°
$B  + $D = 180°
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3.2.3 สวนโคงและคอรด, สวนโคงและมุมในสวนโคง, สวนโคงและมุมท่ีจุดศูนยกลาง

คอรดท่ีตัดสวนโคงออกไดยาวเทากันยอมยาวเทากัน

O

A
B

DC

ถา m(AB) = m(CD)
ดังนั้น  AB = CD

คอรดท่ียาวเทากันยอมตัดสวนโคงออกไดเทากัน

O
A B

D
C

ถา  AB = CD
ดังนั้น m(AB) = m(CD)

ถาสวนโคงยาวเทากัน มุมในสวนโคงท่ีรองรับดวยสวนโคงนั้น
จะมีขนาดเทากัน

A
O

B E

C D
F

ถา m(AC) = m( DF )
ดังนั้น  $ABC = $DEF

ถามุมในสวนโคงมีขนาดเทากัน สวนโคงท่ีรองรับมุมยอมยาว
เทากัน

A
O

B E

C D

F

ถา  $ABC = $DEF
ดังนั้น m(AC) = m( DF )

ถาสวนโคงยาวเทากัน มุมท่ีจุดศูนยกลางท่ีรองรับดวยสวนโคง
นั้นจะมีขนาดเทากัน

A

O

D

B

C

ถา m(AB) = m(CD)
ดังนั้น  $AOB = $COD

ถามุมท่ีจุดศูนยกลางเทากัน สวนโคงท่ีรองรับมุมยอมยาว
เทากัน

B

OA
C

D

ถา  $AOB = $COD
ดังนั้น m(AB) = m(CD)
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3.2.4 เสนสัมผัสวงกลม

O

RP
Q

Y
Z

X รัศมียอมต้ังฉากกับเสนสัมผัสท่ีจุดสัมผัส
เมื่อ XY  และ PQ เปนเสนสัมผัสวงกลม O ท่ี Z และ R
ดังนั้น OZ  ⊥ XY,  OR  ⊥ PQ

O

R

Q
X

Y

P

เสนสัมผัสท่ีลากจากจุดภายนอกจุดหนึ่งไปสัมผัสวงกลมเดียวกัน
จะยาวเทากัน และมีเพียง 2 เสน
เมื่อ PQ และ PR  เปนเสนสัมผัสวงกลม O ท่ี X และ Y
ดังนั้น PX = PY
*เมื่อลาก OX , OY  จะได $XOY + $XPY  = 180°

O

P

R
Q

M N

มุมท่ีเกิดจากคอรดจรดเสนสัมสัมผัสเทากับมุมในสวนโคงท่ีอยูตรงกันขาม
เมื่อ MN เปนเสนสัมผัสวงกลม O ท่ีจุด P โดยมี QP  และ PR  เปนคอรด
ดังนั้น $MPQ = $PRQ และ $RPN = $PQR

3.2.5 วงกลมและรูปหลายเหลี่ยมดานเทามุมเทา

ก. หลักการสรางรูป n เหล่ียมดานเทามุมเทาบรรจุภายในวงกลม
1. แบงมุมท่ีจุดศูนยกลางออกเปน n สวนเทากัน โดยแตละมุมมีคา = n

360o

2. ลากคอรดรองรับมุมท่ีไดจากขอ 1 จะไดรูป n เหล่ียมดานเทามุมเทาตามตองการ
ข. ผลบวกของมุมภายในทุกมุมของรูป n เหล่ียมดานเทามุมเทา = 180°(n - 2)

ค. มุมภายในแตละมุมของรูป n เหล่ียมดานเทามุมเทา = n
2)  (n180 -o

ง. ผลบวกของมุมภายนอกทุกมุมของรูป n เหล่ียมดานเทามุมเทา = 360°
จ. เสนทแยงมุมของรูป n เหล่ียมดานเทามุมเทา  =  2

n (n - 1) - n = 2
n (n - 3)  เสน
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3.3 บทแทรกที่เกี่ยวกับวงกลม

(1)

A
E

D

C B
A

C
B

D
E AE ⋅ EB  =  CE ⋅ ED

(2)

D C

A B

AB + CD = BC + AD

(3)

B

A

Ca
r

c b r =

 

c  b  a
ABC   2 .

++
∆⋅  พ้ืนท่ี

(4)

A

B Ca

c b
r r =

 

.ABC   4
abc
∆⋅  พ้ืนท่ี
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4. ความเทากันทุกประการ
4.1 ความเทากันทุกประการ

บทนิยาม รูปเรขาคณิต 2 รูป จะเทากันทุกประการไดก็ตอเมื่อ ยกรูปหนึ่ง ซอนอีกรูปหนึ่งแลว
รูปท้ังสองนั้นทับกันสนิทพอดี ลักษณะที่เทากันทุกประการนี้เขียนแทนดวยสัญลักษณ  ≅  

พิจารณารูปตอไปนี้

1 2 3

4 5 6

7 8 9

10 11 12

จากรูปขางตนจะมีรูปท่ีเทากันทุกประการดังนี้
รูปท่ี 1 เทากันทุกประการกับรูปท่ี 9
รูปท่ี 2 เทากันทุกประการกับรูปท่ี 10
รูปท่ี 3 เทากันทุกประการกับรูปท่ี 11
รูปท่ี 4 เทากันทุกประการกับรูปท่ี 7
รูปท่ี 5 เทากันทุกประการกับรูปท่ี 8
รูปท่ี 6 เทากันทุกประการกับรูปท่ี 12
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4.2 ความเทากันทุกประการของสวนของเสนตรง
บทนิยาม สวนของเสนตรงสองเสนจะเทากันทุกประการ ก็ตอเมื่อสวนของเสนตรงทั้งสองนั้นยาวเทากัน

A B C D

E F G H

จากเสนตรงขางบนจะไดวา
ถา AB = GH แลว AB ≅ GH
และ ถา CD = EF แลว CD ≅ EF

ในทางกลับกัน
ถา AB  ≅ GH แลว AB = GH
และ ถา CD  ≅ EF แลว CD = EF

4.3 ความเทากันทุกประการของมุม
บทนิยาม  มุมสองมุมจะเทากันทุกประการ ก็ตอเมื่อมุมท้ังสองนั้นมีขนาดเทากัน

A

C

B D

F

E
จากรูปขางตนจะไดวา

ถา  m( $BAC) = m( $EDF ) แลว $BAC ≅ $EDF
หรือ $A ≅ $D

ในทางกลับกัน
ถา  $BAC ≅ $EDF แลว m( $BAC) ≅ m( $EDF )

หรือ m $(A) ≅ m $(D)

ถาสวนของเสนตรง 2 เสนยาวเทากัน แลว
 สวนของเสนตรงทั้ง 2 เสนน้ันเทากันทุกประการ

ถามุม 2 มุมมีขนาดเทากัน แลว
มุมทั้ง 2 มุมนั้นเทากันทุกประการ

ถามุม 2 มุมเทากันทุกประการ
แลวมุมทั้ง 2 มุมน้ันมีขนาดเทากัน

ถาสวนของเสนตรง 2 เสนเทากันทุกประการ
 แลวสวนของเสนตรงทั้ง 2 เสนน้ันยาวเทากัน
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4.4 สมบัติของความเทากันทุกประการ
จากสมบัติของความเทากันทุกประการที่วา

ถารูปเรขาคณิต 2 รูปเทากันทุกประการ แลวรูปเรขาคณิตท้ัง 2 รูปนั้นมีรูปรางเหมือนกันและขนาดเทากัน
ถารูปเรขาคณิต 2 รูปมีรูปรางเหมือนกันและมีขนาดเทากัน แลวรูปเรขาคณิตท้ัง 2 รูป นั้นเทากันทุกประการ

เราจะแยกพิจารณาสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต A, B และ C ใดๆ ไดดังนี้
1. สมบัติสะทอน : รูป A ≅ รูป A, รูป B ≅ รูป B, รูป C ≅ รูป C
2. สมบัติสมมาตร : ถารูป A ≅ รูป B  แลวรูป B ≅ รูป A
3. สมบัติถายทอด : ถารูป A ≅ รูป B และ รูป B ≅ รูป C แลวรูป A ≅ รูป C

4.5 ความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม
4.5.1 นิยาม สามเหลี่ยมสองรูปจะเทากันทุกประการก็ตอเมื่อยกสามเหล่ียมสองรูปวางซอนกันแลว

ทับกันสนิทพอดี

A D

C

B

F

E
จากรูป ∆ ABC และ ∆ DEF จะเทากันไดทุกประการก็ตอเมื่อ ยกรูปสามเหล่ียม 2 รูป วางซอนกันแลวทับกัน

สนทิพอด ีคอื จุด D ทับจดุ A, จุด E ทับจดุ B และจดุ F ทับจดุ C นัน่คอื ∆ ABC ≅ ∆ DEF และผลจากความเทากัน
จะไดวา

1. AB = DE
BC = EF

และ AC = DF
2.  $A = $D

 $B = $E
และ  $C = $F

ลักษณะที่มีดานท่ียาวเทากัน มุมท่ีมีขนาดเทากัน หรือจุดท่ีทับกัน เรียกวา “สมนัยกัน” เชน AB สมนัยกับ DE
หรือ $B  สมนัยกับ $E  หรือจุด C สมนัยกับจุด F

ถารูป ∆ 2 รูปเทากันทุกประการ แลวดานคูที่สมนัยกัน
และมุมคูที่สมนัยกันมีขนาดเทากันเปนคูๆ

ถารูป ∆ 2 รูปมีดานคูที่สมนัยกันและมุมคูที่สมนัยกัน
มีขนาดเทากันเปนคูๆ แลวรูป ∆ ทั้ง 2 รูปน้ันเทากันทุกประการ
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4.5.2 ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม
ทฤษฎีบทที ่1 ด.ม.ด. คอื สามเหลีย่มสองรปูมมีมุระหวางดานคูท่ียาวเทากันมขีนาดเทากัน สามเหลีย่มสองรปูนัน้

เทากันทุกประการ

A D

B

C

E

F
ทฤษฎีบทที ่2 ม.ด.ม. คอื สามเหล่ียมสองรปูมมีมุเทากันสองมมุ และมดีานซ่ึงเปนแขนรวมระหวางมมุคูท่ีเทากัน

ยาวเทากัน สามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ

C

E

A F

B

ทฤษฎีบทที ่3 ม.ม.ด. คอื สามเหล่ียมสองรปูมมีมุเทากันสองมมุ และดานคูท่ีอยูตรงขามกับมมุคูท่ีมขีนาดเทากัน
ยาวเทากันหนึ่งคู แลวสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ

A D

C

B

F

E
ทฤษฎีบทที่ 4 เปนทฤษฎีเสริม แยกเปน 2 กรณี

กรณีท่ี 1 ถารปูสามเหลีย่มรปูหนึง่มดีานยาวเทากันสองดานแลว มมุท่ีอยูตรงขามกับดานคูท่ียาวเทากัน จะมี
ขนาดเทากัน (มมุท่ีฐานของรปูสามเหลีย่มหนาจัว่มขีนาดเทากัน)

กรณท่ีี 2 ถารปูสามเหลีย่มรปูหนึง่มมีมุท่ีมขีนาดเทากันสองมมุแลว ดานท่ีอยูตรงขามกับมมุคูท่ีมขีนาดเทากัน
จะยาวเทากัน (รูปสามเหลี่ยมท่ีมีขนาดของมุมเทากันสองมุมเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว)

A B

C

A B

C

ทฤษฎีบทที่ 5 ด.ด.ด. คือ สามเหลี่ยมสองรูปมีดานเทากันสามดาน ดานตอดาน สามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากัน
ทุกประการ

A B

C

D E

F



 
โปรดทราบ! 

ตัวอย่างนี้จะโชว์เฉพาะหน้า 1-20 เท่านั้น 
หากจะขอดูหนังสือทั้งเล่ม ต้องติดต่อที่ 

บัณฑิตแนะแนว (โทรศัพท ์02-2794808) 
หรือ ที่ร้านจําหน่ายหนังสือชั้นนาํทั่วประเทศ 
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