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คํานํา 
 
 โจทยขั้นเทพ เขา มหิดลฯ  เปนหนังสือคูมือเตรียมสอบแนวใหม เหมาะอยางยิ่งสําหรับนักเรียน 
สําหรับใชทบทวนความรู-วัดผลตัวเอง เพื่อพฒันาความเปนเลิศในแตละวิชาและเตรียมสอบศึกษาตอใน
ระดับชั้นท่ีสูงขึ้น ซึ่งปจจุบันมีอัตราการแขงขันสูงขึ้นทุกป ในเลมจะประกอบดวยแบบทดสอบ ใน 2 วิชาหลัก 
คือ คณิตศาสตร และวิทยาศาสตร วิชาละ 3 ชุด โดยในแตละวิชาจะมีเนื้อหาครอบคลมุตามหลักสูตรใหม
ของกระทรวงศึกษาธิการ มีระดับความยาก-งาย และพลิกแพลงตามแนวขอสอบแขงขันระดับประเทศ และ
ยังไดจัดพิมพเฉลยอยางละเอียด พรอมแนวการประเมินผลของขอสอบแตละชุดใหอีก เพื่อใหนักเรียนสามารถ
อานทําความเขาใจและประเมนิผลคะแนนที่ทําไดดวยตัวเอง  
 อน่ึง โจทยขั้นเทพ เลมน้ี เปนสวนหน่ึงของหนังสือชุด “โจทยขั้นเทพ และ คลังโจทย” ท่ีจัดทําขึ้น
แยกเปน 2 ชดุใหญๆ โดยรวบรวม-ปรับปรุงมาจาก “คลังขอสอบของบัณฑิตแนะแนว” ซึ่งไดเคยผานการ
ใชสอบวัดความรูนักเรียนท่ัวประเทศในแตละปกวา 100,000 คนมาแลว ดังนี ้
 1. ชุด โจทยขั้นเทพ เปนหนังสือรวมโจทยขอสอบระดับสูง เชน ขอสอบแขงขัน, ขอสอบชิงทุน หรือ 
ขอสอบคัดเลือกเขาเรยีนตอในสถาบันชั้นนํา ปจจบุันจัดพมิพแยกเปนหลายเลม ตามระดบัชัน้ของนักเรียน 
 2. ชุด คลังโจทย เปนหนังสือรวมโจทยขอสอบวดัพื้นฐานความรูในแตละวิชาของชั้นนั้นๆ เหมาะสําหรับ
ฝกทําหาประสบการณ และเพิม่เกรดใหสูงขึ้น ปจจุบันจดัพิมพแยกเปนหลายเลม ตามระดบัชั้นของนักเรียน  
 สํานักงานบัณฑิตแนะแนวหวังเปนอยางยิ่งวา หนังสือชุด “โจทยขั้นเทพ และ คลังโจทย” เลมน้ี 
จะเปนประโยชนสําหรับผูท่ีจะมีไวศึกษาคนควา และใชเปนแนวทางในการเตรียมตัวสอบใหประสบความสําเร็จ 
และหากพบขอบกพรองประการใดโปรดแจงใหทราบดวย เพื่อจะไดปรับปรุงใหดียิ่งขึ้นในโอกาสตอไป 
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โจทยข้ันเทพ เขา มหดิลฯ (เลม 2)
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บัณฑิตแนะแนว   

ขอสอบเสริมประสบการณเพื่อวัดความรูระดับมัธยมตน 
 

  
วิชา คณิตศาสตร  (ชุดที่ 1) 

 

ชื่อ-นามสกลุ....................................................................... เลขที่นัง่สอบ.......................................... 
สถานทีส่อบ......................................................................... หองสอบ................................................. 
______________________________________________________________________________  
 
คําอธิบาย  
1. ขอสอบชุดน้ี มีจํานวน 60 ขอ คะแนนเต็ม 100 คะแนน ใหเวลาทํา 2 ชั่วโมง 30 นาที  
2. ในการทําขอสอบ ใหเลือกคําตอบที่ถูกตองหรือเหมาะสมที่สุด เพียงคําตอบเดียว กรณีขอใด 

ไมมีตัวเลือกที่ถูกตองใหตอบตัวเลือกที่ 5) แทน  
3. นักเรียนจะตองพยายามทําขอสอบและจับเวลาเหมือนกับการสอบแขงขันจริง 

หามใชเวลาสอบเกินที่กําหนดและหามเปดตําราดู หรือนําอุปกรณชวยในการคิดคํานวณมาใช
เด็ดขาด ทั้งนี้เพ่ือประโยชนในการทดสอบวัดความรูของตัวนักเรียนเอง (อาจใหผูปกครองชวย
ควบคุมการสอบ หรืออาจใชนาฬิกาปลุกต้ังเวลาก็ได)  เม่ือหมดเวลาสอบ ใหตรวจคะแนนจาก
สวนเฉลย เรื่องใดทําไมไดหรือทําผิดใหกลับไปอานหนังสือทบทวนใหม  

4. การประเมินผล นักเรียนสามารถนํา “คะแนนสอบทีท่ําได” ไปเปรียบเทียบกับ ตารางสรุป
คาสถิติในวิชานี้ของนักเรียนทั่วประเทศ (หลังปกขอสอบนี้) ก็จะทําใหเห็นระดับความสามารถ
ของตัวเองไดอยางชัดเจน 

 
ขอสอบชุดนี้จดัทําข้ึนโดยรวบรวม-ปรับปรุงมาจาก “ขอสอบ PRE-ม.ตน  5 ปลาสุด”  

ของบัณฑิตแนะแนว ซึ่งเคยผานการใชทดสอบนักเรียนทั่วประเทศกวา 50,000 คน มาแลว  จึงเหมาะที่จะใช 
ทบทวนความรูและวัดผลตนเอง เพื่อพัฒนาความเปนเลิศในแตละวชิาและเตรียมสอบแขงขันในทุกสนาม 
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ตารางสรุปคาสถิติวิชานี้ของนักเรียนทั่วประเทศ 
ท่ีเคยเขาสอบ PRE-ม.ตน   ในวิชา คณิตศาสตร (ชุดท่ี 1) 

เมื่อสอบเสร็จใหนํา “คะแนนที่ทําได” มาเปรียบเทียบเพื่อวัดความสามารถกับ “คาสถิติ” น้ีไดเลย  
ภาค สูงสุด 

(MAXIMUM)
ฐานนิยม 
(MODE) 

มัธยฐาน 
(MEDIAN) 

คาเฉลี่ย 
(MEAN) 

กทม. 90.00 26.00 27.00 28.55 
เหนือ 60.00 24.00 25.00 26.15 
ใต 95.00 27.00 27.00 28.59 

อีสาน 92.00 22.00 26.00 27.71 
ตะวันออก 94.00 22.00 26.00 26.89 

กลาง-ตะวันตก 81.00 26.00 27.00 28.42 
รวมทั้งประเทศ 95.00% 22.00% 27.00% 27.96% 

 
จํานวนนักเรียน (%) ที่ทําคะแนนสอบวิชานีไ้ดในแตละชวงของแตละภาค ชวงคะแนน 

(%) กทม. เหนือ ใต อีสาน ตะวันออก กลาง ทั้งประเทศ
 0-10 0.53 0.89 0.17 0.51 0.27 0.00 0.35 
>10-20 15.99 20.13 17.44 21.35 19.35 17.47 18.48 
>20-30 52.05 58.19 49.71 51.28 58.60 47.74 51.77 
>30-40 22.38 15.04 24.35 17.14 16.13 26.93 21.32 
>40-50 5.68 3.98 4.80 6.27 2.96 5.09 5.00 
>50-60 1.60 1.77 1.85 1.66 1.61 2.04 1.78 
>60-70 0.53 0.00 1.01 0.77 0.27 0.29 0.59 
>70-80 0.71 0.00 0.34 0.38 0.00 0.29 0.32 
>80-90 0.53 0.00 0.25 0.51 0.54 0.15 0.32 
>90-100 0.00 0.00 0.08 0.13 0.27 0.00 0.07 
รวม 100% 100% 100% 100% 100% 100% 100% 

 
ดูคําอธิบาย “วิธีใชตารางสรุปคาสถิติของนักเรียนทั่วประเทศ” ไดที่หนาสุดทายของเลม   
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158      
159      
160        

กระดาษคําตอบ
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แบบทดสอบชุดนี้แบงเปน 2 ตอน ตอนที่ 1  ขอ 1-20 ขอละ 1 คะแนน 
 ตอนที่ 2  ขอ 21-60 ขอละ 2 คะแนน  
 ขอ 1-20  (ขอละ 1 คะแนน)  
1. อัตราสวนของ x : y ท่ีไดจากสมการ 3(x + 2y) = 5x + y ตรงกับขอใด 
 1) 2 : 5   2) 5 : 2 
 3) 3 : 7   4) 7 : 3  
2. ถา a + b + c = 0 แลวขอความตอไปนี้ขอใดเปนจริง 
 1) a2 + b2 + c2 = 0   2) a2 + b2 + c2 = 2(ab + ac + bc) 
 3) a3 + b3 + c3 = 3abc   4) a3 + b3 - c3 = 2abc  
3. คาของ 452 (0.3)  (0.005)  (0.002)

(0.000225)  (0.000125)  (0.0072)
××
××  เทากับขอใด 

 1) 2 × 109   2) 2.5 × 107 

 3) 1.2 × 107   4) 1.6 × 108  
4. จํานวน 130 เขียนในระบบเลขฐาน 2 ตรงกับขอใด 
 1) (1100010)2   2) (11100000)2 
 3) (10000010)2   4) (10001100)2  
5. คาของ 3

1  + 15
1  + 35

1  + 63
1  + 99

1  + 143
1  มีผลลัพธตรงกับขอใด 

 1) 13
6    2) 15

7  
 3) 13

5    4) 15
11   

6. แดงตั้งราคาขายของชิ้นหนึ่งเพ่ือใหไดกําไร 25% แตขายไมไดจึงลดราคาลง a% ของราคาที่ต้ังไว แตยังคงไดกําไร 
15% คาของ a ตรงกับขอใด 

 1) 7   2) 8 
 3) 9   4) 10  
7. จํานวนนับท่ีมากท่ีสุดท่ีหาร 929 และ 967 แลวเหลือเศษ 17 เทากันคือจํานวนใด 
 1) 19   2) 29 
 3) 38   4) 57  
8. ผลลัพธของ 35  6 +  - 35  6 -  ตรงกับขอใด 
 1) 10    2) 2 5  
 3) 14    4) 2 7  
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9.  จากรูป ถา DE // BC  แลว DBCˆ  เทากับก่ีองศา 
 1) 52 องศา 
 2) 54 องศา 
 3) 63 องศา 
 4) 64 องศา 
  
10. ถา α1 และ α2 เปนคําตอบของสมการ x2 - x - 1 = 0 จงหาคาของ 2

1α  + 2
2α  

 1) 3   2) 3 3  
 3) 2 3    4) 3  + 1  
11. กําหนดให x + y

1  = 8, y + z
1  = 10 และ z + x

1  = 12 แลวคาของ xyz + xyz
1  เทากับขอใด 

 1) 616   2) 720 
 3) 828   4) 930  
12. กําหนดให a * b = a + b + 2ab เมื่อ a, b เปนจํานวนจริงใดๆ จงพิจารณาขอความตอไปนี้ 
 ก. ในระบบจํานวนจริงตัวปฏิบัติการ * มีสมบัติสลับท่ี 
 ข. ในระบบจํานวนจริงตัวปฏิบัติการ * มีสมบัติเปล่ียนกลุม 
 ขอใดถูกตอง 
 1) ก. และ ข. ถูก   2) ก. ถูก และ ข. ผิด 
 3) ก. ผิด และ ข. ถูก   4) ก. และ ข. ผิด  
13. ให d เปน ห.ร.ม. ของ 84, 210, 63 และ m เปน ค.ร.น. ของ 48, 42 คาของ 20d - m เทากับขอใด 
 1) 46   2) 48 
 3) 64   4) 84  
14. จากรูป ABC เปนสามเหล่ียมมุมฉาก โดยมุม B เปนมุมฉาก 

และ BD ⊥ AC ถา AB = 25 หนวย, BC = 60 หนวย
จงหาคาของ sin θ + tan θ 

 1) 3 65
21  

 2) 3 65
17  

 3) 3 13
5  

 4) 3 13
7   

15. ให x และ y เปนจํานวนจริงท่ีทําให 3(2x) + 2y = 7 2  และ 5(2x) - 2y = 9 2  แลว x2 + y2 เทากับเทาใด 
 1) 2   2) 2.5 
 3) 3   4) 3.5 
  

C

A

B

D E

53°

107°

A

θ B
C

D

60

25
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16. ถา a = sin 1° และ b = sin 89° แลวขอใดมีคามากท่ีสุด 
 1) a + b   2) b a +  
 3) a + b    4) a  + b   
17. ABCDEF เปนรูปหกเหลี่ยมดานเทามุมเทา สวนของเสนตรง AC และ BF ตัดกันท่ีจุด P ถา ∆ABP มีพ้ืนท่ี     

1 ตารางหนวย แลวรูปหกเหลี่ยม ABCDEF จะมีพ้ืนท่ีก่ีตารางหนวย 
 1) 9 ตารางหนวย   2) 12 ตารางหนวย 
 3) 18 ตารางหนวย   4) 24 ตารางหนวย  
18. ถา 4x2 - 12x + h และ 4

1 x2 + 2 x + k เปนกําลังสองสมบูรณ แลวคาของ h + k เปนเทาใด 
 1) 5   2) 7 
 3) 9   4) 11  
19. ผลสําเร็จของ 1  x

1  2x
-
-  - 2  x

6  4x
-
-  + 3  x

5  2x
-
-  ตรงกับขอใด 

 1) 3)  2)(x  1)(x  (x
4

---    2) 3)  2)(x  1)(x  (x
3

---  
 
 3) 3)  2)(x  1)(x  (x

2
---    4) 3)  2)(x  1)(x  (x

1
---  

 
20. โยนลูกเตา 2 ลูกพรอมกัน 1 ครั้ง จงหาความนาจะเปนท่ีผลรวมของหนาท่ีหงายนอยกวา 10 
 1) 6

5    2) 36
23  

 3) 36
29    4) 18

17  
 
 ขอ 21-60  (ขอละ 2 คะแนน)  
21.     จากรูป ABCD เปนจุดยอดมุมพีระมิดท่ีมีสันทุกดานยาว

เทากัน คือ AB = BC = CD = BD = AD = CA     
คาของ cos EADˆ  เปนเทาใด 

     1) 3
1  

     2) 4
3  

     3) 2
3  

     4) 2
1   

22. จากสมการ 4(27)3n-1 - 9
2 (3)9n + 3

7 (9)
9
2n-1 = 45 27  แลว n มีคาตรงกับขอใด 

 1) 18
13    2) 13

12   
 3) 29

15    4) 27
13   

A

B

D

CE
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23. ถา A = 7  - 1 และ B = 7  + 1  จงหาคาของ 22
11

B  AB
2  A

B  A
--

--

-
-

+
 

 1) 3
32    2) 6

3  

 3) 2
7    4) 3   

24. กําหนดให ab = 1 แลว 
1  3b  3b  b
1 3a   3a  a

23
23

+

+

--
--  + 

1 3a   3a  a
1  3b  3b  b

23
23

+

+

--
--  เทากับขอใด 

 1) a3 - b3   2) a3 + b3 

 3) b3 - a3   4) a - b  
25. ให x เปนจํานวนเต็ม และ p2 = (x + 2)(x + 4)(x + 8)(x + 10) + n จะไดคาของ n ท่ีเปนจํานวนนับท่ีนอยท่ีสุด 

ซ่ึงทําให p เปนจํานวนเต็มคือขอใด 
 1) 9   2) 16 
 3) 25   4) 36  
26. กระปองทรงกระบอกใบหนึ่งมีความสูงเปน 2 เทาของรัศม ี เทน้ํา 92π ลูกบาศกเซนติเมตร ลงในกระปองใบนี้ 

แลวหยอนลูกแกวทรงกลมซึ่งมีพ้ืนท่ีผิว 36π ตารางเซนติเมตร ลงในกระปองทําใหน้ําเต็มกระปองพอดี ถากระปอง
ใบนี้มีพ้ืนท่ีผิวดานขาง kπ ตารางเซนติเมตร แลว k มีคาเทาใด 

 1) 16   2) 24 
 3) 36   4) 64  
27.     ABC เปนสามเหล่ียมมุมฉาก มี A เปนมุมฉาก เสนต้ังฉาก 

AD ยาว 12 นิ้ว BD ยาว 5 นิ้ว ถาวงกลมแนบใน ∆ABD 
และวงกลมแนบใน ∆ADC สัมผสั AD ท่ีจุด E และ F 
ตามลําดับ แลว EF ยาวก่ีนิ้ว 

      1) 2.2 นิ้ว 2) 2.4 นิ้ว 
      3) 2.6 นิ้ว 4) 2.8 นิ้ว  
28. ให N = 1 ⋅ (1!) + 2 ⋅ (2!) + 3 ⋅ (3!) + ... + 20 ⋅ (20!) เมื่อ n! = 1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ ... ⋅ n จงหาผลบวกของจํานวนเฉพาะ

ทุกจํานวนท่ีเปนตัวประกอบของ N + 1  
 1) 75   2) 76 
 3) 77   4) 78  
29. จงหาคา k > 0 ท่ีทําใหเสนตรง y = x + k ตัดวงกลม x2 + y2 = 1 จุดเดียว 
 1) 1   2) 2  
 3) 2   4) 3   
30. ถา 36  12)  3x  2x  3x)(x  2x  (x 2323 ++++++  = 0 แลว 6  3x  x2 +-  มีคาเทาใด 
 1) 4   2) 5 
 3) 6   4) 7  

D

A

B C

FE
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31. กําหนดให x = 







+







+







+ 31  121  111  1  ... 







+ 1001  1  
    y = -2 + 3 - 4 + 5 - 6 + ... + 199 
 จงหาผลคูณของ x และ y 
 1) 900   2) 999 
 3) 9,000   4) 9,999  
32. คําตอบของสมการ )2  2x(x 4 -+  - )5(2 2  2x1  x  -- +  = 6 อยูในชวงใด 
 1) 2 ≤ x < 5   2) 1 < x < 9 
 3) -2 < x ≤ 1   4) x > 2  
33. กําหนดให x, y, u และ v เปนจํานวนจริง จงพิจารณาขอความตอไปนี้ 
  ก. ถา x > 0, y > 0 และ x ≠ y แลว 2y

x  + 2x
y  > x1  + y

1  

  ข. ถา x2 + y2 = 1 และ u2 + v2 = 1 แลว xu + yv ≤ 1 
 ขอสรุปใดถูกตอง 
 1) ก. ถูก และ ข. ผิด   2) ก. ผิด และ ข. ถูก 
 3) ก. และ ข. ถูก   4) ก. และ ข. ผิด  
34. น้ําเชื่อม 2 ชนิด เปนชนิดมนี้ําตาล 4% และ 8% จะตองนําน้ําเชื่อมชนิดท่ีสองมาก่ีลิตรมาผสมรวมกับน้ําเชื่อม 

ชนิดแรก แลวไดน้ําเชื่อมผสม 40 ลิตร ซ่ึงมีน้ําตาล 5% 
 1) 10 ลิตร   2) 20 ลิตร 
 3) 30 ลิตร   4) 35 ลิตร  
35.     จากรูป ABCD เปนรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัส BEF เปนรูป

สามเหลี่ยมดานเทา ถาดานของรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัส ABCD 
มีความยาวดานละ 1 หนวย จงหาผลคูณ AE  ⋅ ED  

      1) 2 - 3  2) 2 ( 3  - 1) 
      3) 2

1  4) 3 3  - 5 
 
36. จงหาคาของ sin2 2° + sin2 4° + sin2 6° + ... + sin2 90° 
 1) 45   2) 25 
 3) 23   4) 0  
37.     จากรูป ∆ABC บรรจุในวงกลมที่มี O เปนจุดศูนยกลาง   

ตอ AO ออกไปพบเสนรอบวงที่จุด P ถา AO = 2
3 PC 

และ BC = 5 เซนติเมตร จงหาคาของ cos B 
      1) 51  2) 41  3) 3

1  4) 2
1  

 

A B

CD

E

F

O

A

B C
P
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38. ท่ีจุดสังเกตหนึ่งมองเห็นวัตถุ A อยูทางทิศเหนือ และเห็นวัตถุ B อยูทางทิศเหนือเฉียงมาทางตะวันตก 30° เมื่อ
เดินไปทางทิศตะวันออกเฉียงเหนือได 6  ไมล จะมองเห็นวัตถุ A อยูทางทิศตะวันตกเฉียงเหนือ และเห็นวัตถุ B 
อยูทางทิศตะวันตกพอดี จงหาระยะระหวางวัตถุ A และ B 

 1) 2  ไมล   2) 3  ไมล 
 3) 1 ไมล   4) 2 ไมล  
39.     จากรูป กรวยกลมท่ีถูกตัดสวนยอดมีปริมาตร 9,152 

ลูกบาศกหนวย จงหาความสูงของกรวย 
      1) 21 หนวย 
      2) 42 หนวย 
      3) 36 หนวย 
      4) 63 หนวย 
 
40. ในการโยนเหรียญ 2 เหรียญ และลูกเตา 1 ลูก พรอมกัน 1 ครั้ง จงหาความนาจะเปนท่ีเหรียญท้ังสองหงายหนา

เดียวกันและลูกเตาออกแตมท่ีมากกวา 4 
 1) 41    2) 3

1  
 3) 12

1    4) 6
1   

41. ขอมูลชุดหนึ่งเรียงลําดับจากคานอยไปมาก ดังนี้ 2, 2, m, 5, 7, 8, 9, 10, 11, t ถาฐานนิยมมีคาเดียว และมี
คาเฉล่ียเลขคณิตเทากับ 7 แลว t - m จะมีคาท่ีเปนจํานวนเต็มท่ีนอยท่ีสุดเทากับเทาใด 

 1) 7   2) 8 
 3) 9   4) 10  
42. ผลลัพธของ )4  6  9)(4  6  9(

1
333333       +++ -  มีคาเทากับขอใด 

 1) 4
)2  3( 233   +    2) 5

4  9 33   +  

 3) 5
)2  3( 233   -    4) 5

4  9 33   -   
43. ถา m + m1  = 4 แลว m-4 + m-3 + m-2 + m-1 + m0 + m1 + m2 + m3 + m4 มีคาเทาใด 
 1) 64   2) 147 
 3) 265   4) 313  
44.     จากรูป ถาพ้ืนท่ี ∆ABC เปน 3

3100  ตารางหนวย    
จงหาความยาวเสนรอบรูป ∆ABC 

      1) 20 + 3
340  หนวย 2) 40 + 3

320  หนวย 

      3) 30 + 3
320  หนวย 4) 24 + 3

340  หนวย 
  

8

24

30° 120°
A

B

C
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45. ถา α เปนจํานวนจริงท่ีทําใหสมการ x2 + (α + 4)x + α(α + 3) = 0 มีรากเปนจํานวนจริง และผลบวกของราก
ท้ังสองเทากับผลคูณของรากทั้งสอง แลวผลคูณของรากทั้งสองมีคาเทากับขอใด 

 1) -2   2) -1 
 3) 1   4) 2  
46. ถา 0 < A < 90° และ cosec A - sec A = 2

5  แลว cos A - sin A เทากับเทาใด 
 1) 5

1    2) 2
1  

 3) 2
1    4) 5

2  
  
47.     จากรูป CABˆ  = ACBˆ  = 11 องศา, DACˆ  = 38 องศา 

และ DCAˆ  = 71 องศา แลวจงหาขนาดของ DBAˆ  
      1) 75 องศา 
      2) 89 องศา 
      3) 94 องศา 
      4) 101 องศา   
48. ถา x เปนจํานวนจริง โดยท่ี 2 < x < 3 แลว 4  2x2  x -+  + 4  2x2  x --  มีคาเทากับขอใด 
 1) 2 2    2) 3 3  
 3) 2 3    4) 3 2   
49. นักเรียนกลุมหนึ่งจํานวน 19 คน เมื่อพิจารณาคะแนนวิชาคณิตศาสตรของนักเรียนกลุมนี้ พบวาคาเฉล่ียเลขคณิต

เทากับ 65 คะแนน มัธยฐานเทากับ 62 คะแนน และไมมีฐานนิยม เมื่อเพ่ิมนักเรียนเขาไปในกลุมอีกหนึ่งคน แลว
พิจารณาคะแนนของนักเรียนท้ังหมด 20 คนอีกครั้ง พบวามัธยฐานยังมีคาเทาเดิม คาเฉล่ียเลขคณิตของคะแนน
ของนักเรียน 20 คนนีเ้ทากับขอใดตอไปนี้ 

 1) 64.65   2) 64.75 
 3) 64.85   4) 64.95  
50. พายเรือตามน้ําจากบานไปโรงเรียนแลวจึงพายทวนน้ํากลับบาน ถาอัตราเร็วของการพายเรือในน้ํานิ่งและอัตราเร็ว

ของกระแสน้ํามีคาคงตัว และอัตราเร็วเฉล่ียของการพายเรือไป-กลับนี้เปน 0.7 เทาของอัตราเร็วของการพายเรือตามน้ํา 
แลวอัตราสวนของอัตราเร็วของการพายเรือในน้ํานิ่งตออัตราเร็วของกระแสน้ําเทากับขอใดตอไปนี้ 

 1) 5 : 3   2) 7 : 3 
 3) 8 : 3   4) 10 : 3  
51. ถา -2 ≤ x ≤ 2 แลว x2 + 2 x 4 -  มีคาผลตางของคาสูงสุดและคาตํ่าสุดเทากับขอใด 
 1) 2

3    2) 4
7  

 3) 2   4) 4
9  

  

A

B

C D



บัณฑิตแนะแนว   โจทยขั้นเทพ เขา ม.4 รร.มหิดลวทิยานุสรณ (เลม 2) 13 

 

52. ถา x7 + x6 + x5 + x4 + x3 + x2 + x + 1 = (1 + xa)(1 + xb)(1 + xc) แลว 3a + 2b + c มีคาเทาใด              
โดย a < b < c 

 1) 9   2) 11 
 3) 12   4) 13  
53. พีระมิดรูปหนึ่งมีฐานเปนสามเหล่ียมดานเทายาวดานละ 1 หนวย ถาพีระมิดนี้มีหนาทุกหนาเปนรูปสามเหล่ียมดานเทา 

แลวพีระมิดนี้มีสวนสูงก่ีหนวย 
 1) 3

2    2) 3
2  

 3) 2
3    4) 1  

54. ∆ABC รูปหนึ่งมี sin2 A + sin2 B = 1 ถา AC = 2BC แลว BC
AB  มีคาเทาใด 

 1) 3    2) 2 
 3) 5    4) 6   
55. ผลลัพธของ 30(1 + 24)(1 + 28)(1 + 216)(1 + 232)(1 + 264) มีคาเทากับเทาใด 
 1) 2129 + 4   2) 2129 - 4 
 3) 2129 + 2   4) 2129 - 2  
56. ถา A = 1 + 23

1  + 25
1  + 27

1  + ... และ B = 22
1  + 24

1  + 26
1  + 28

1  + ... แลว B
A  เทากับเทาใด 

 1) 3   2) 3 3
1  

 3) 3 3
2    4) 4  

57. รูปสามเหลี่ยมหนาจ่ัวรูปหนึ่งมีดานยาว 25, 25 และ 30 หนวย ครึ่งวงกลมรูปหนึ่งแนบในรูปสามเหล่ียมนี้ โดย
เสนผานศูนยกลางของครึ่งวงกลมอยูบนฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจ่ัว ครึ่งวงกลมนี้มีรัศมียาวก่ีหนวย 

 1) 10   2) 12 
 3) 14   4) 16  
58. วงกลมสองวง มีรัศมี 1 และ 2 หนวย และมีเสนสัมผัสรวมท้ังหมด 4 เสน ถาสวนของเสนตรงที่เปนเสนสัมผัสรวม 

ท่ียาวท่ีสุด และสั้นท่ีสุดตางกัน 2 หนวย แลววงกลมท้ังสองมีจุดศูนยกลางหางกันก่ีหนวย 
 1) 10    2) 12  
 3) 14    4) 2  
59. กําหนด x, y, z เปนจํานวนจริงบวก ซ่ึง xy + x + y = 11, yz + y + z = 14 และ zx + z + x = 19 คาของ 

xyz + x + y + z เทากับเทาใด 
 1) 35   2) 34 
 3) 33   4) 32 
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60.  

P

A B C

V

Q

  
 จากรูป ABC เปนสะพานแนวราบ PVQ เปนสายเคเบิล ซ่ึงเปนรูปพาราโบลา โดยมี V เปนจุดยอด ถา PA = 100 ฟุต, 

VB = 25 ฟุต, AB = 700 ฟุต และ BC = 900 ฟุต แลว QC จะมีคาประมาณกี่ฟุต (ตอบเปนจํานวนเต็ม) 
 1) 148   2) 149 
 3) 150   4) 200 
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บัณฑิตแนะแนว   

ขอสอบเสริมประสบการณเพื่อวัดความรูระดับมัธยมตน 
 

  
วิชา วิทยาศาสตร  (ชุดที่ 1) 

 

ชื่อ-นามสกลุ....................................................................... เลขที่นัง่สอบ.......................................... 
สถานทีส่อบ......................................................................... หองสอบ................................................. 
______________________________________________________________________________  
 
คําอธิบาย  
1. ขอสอบชุดน้ี มีจํานวน 84 ขอ คะแนนเต็ม 100 คะแนน ใหเวลาทํา 2 ชั่วโมง 30 นาที  
2. ในการทําขอสอบ ใหเลือกคําตอบที่ถูกตองหรือเหมาะสมที่สุด เพียงคําตอบเดียว กรณีขอใด 

ไมมีตัวเลือกที่ถูกตองใหตอบตัวเลือกที่ 5) แทน  
3. นักเรียนจะตองพยายามทําขอสอบและจับเวลาเหมือนกับการสอบแขงขันจริง 

หามใชเวลาสอบเกินที่กําหนดและหามเปดตําราดู หรือนําอุปกรณชวยในการคิดคํานวณมาใช
เด็ดขาด ทั้งนี้เพ่ือประโยชนในการทดสอบวัดความรูของตัวนักเรียนเอง (อาจใหผูปกครองชวย
ควบคุมการสอบ หรืออาจใชนาฬิกาปลุกต้ังเวลาก็ได)  เม่ือหมดเวลาสอบ ใหตรวจคะแนนจาก
สวนเฉลย เรื่องใดทําไมไดหรือทําผิดใหกลับไปอานหนังสือทบทวนใหม  

4. การประเมินผล นักเรียนสามารถนํา “คะแนนสอบทีท่ําได” ไปเปรียบเทียบกับ ตารางสรุป
คาสถิติในวิชานี้ของนักเรียนทั่วประเทศ (หลังปกขอสอบนี้) ก็จะทําใหเห็นระดับความสามารถ
ของตัวเองไดอยางชัดเจน 

 
ขอสอบชุดนี้จดัทําข้ึนโดยรวบรวม-ปรับปรุงมาจาก “ขอสอบ PRE-ม.ตน  5 ปลาสุด”  

ของบัณฑิตแนะแนว ซึ่งเคยผานการใชทดสอบนักเรียนทั่วประเทศกวา 50,000 คน มาแลว  จึงเหมาะที่จะใช 
ทบทวนความรูและวัดผลตนเอง เพื่อพัฒนาความเปนเลิศในแตละวชิาและเตรียมสอบแขงขันในทุกสนาม 
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ตารางสรุปคาสถิติวิชานี้ของนักเรียนทั่วประเทศ 
ท่ีเคยเขาสอบ PRE-ม.ตน   ในวิชา วิทยาศาสตร (ชุดท่ี 1) 

เมื่อสอบเสร็จใหนํา “คะแนนที่ทําได” มาเปรียบเทียบเพื่อวัดความสามารถกับ “คาสถิติ” น้ีไดเลย  
ภาค สูงสุด 

(MAXIMUM)
ฐานนิยม 
(MODE) 

มัธยฐาน 
(MEDIAN) 

คาเฉลี่ย 
(MEAN) 

กทม. 70.00 26.00 29.00 30.13 
เหนือ 52.00 27.00 28.00 28.27 
ใต 71.00 26.00 29.00 29.56 

อีสาน 61.00 27.00 28.00 28.43 
ตะวันออก 67.00 25.00 28.00 28.67 

กลาง-ตะวันตก 57.00 27.00 28.00 29.01 
รวมทั้งประเทศ 71.00% 27.00% 28.00% 29.10% 

 
จํานวนนักเรียน (%) ที่ทําคะแนนสอบวิชานีไ้ดในแตละชวงของแตละภาค ชวงคะแนน 

(%) กทม. เหนือ ใต อีสาน ตะวันออก กลาง ทั้งประเทศ
 0-10 0.00 0.00 0.00 0.13 0.00 0.00 0.02 
>10-20 7.10 8.87 5.84 10.08 7.80 8.44 7.80 
>20-30 54.35 59.43 56.65 56.98 59.14 55.17 56.68 
>30-40 28.24 28.60 30.14 26.23 28.76 29.69 28.75 
>40-50 7.82 2.88 5.84 5.81 2.69 5.24 5.39 
>50-60 2.13 0.22 1.19 0.64 1.34 1.46 1.17 
>60-70 0.36 0.00 0.25 0.13 0.27 0.00 0.17 
>70-80 0.00 0.00 0.09 0.00 0.00 0.00 0.02 
>80-90 0.00 0.00 0.00 0.00 0.00 0.00 0.00 
>90-100 0.00 0.00 0.00 0.00 0.00 0.00 0.00 
รวม 100% 100% 100% 100% 100% 100% 100% 

 
ดูคําอธิบาย “วิธีใชตารางสรุปคาสถิติของนักเรียนทั่วประเทศ” ไดที่หนาสุดทายของเลม  
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วิชา.................................................................................... 
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 ขอ 1-24  (ขอละ 1 คะแนน)  
1.     จากรูป ออกแรง 5 นิวตัน ในแนวระดับดึงวัตถุหนัก 12 นิวตัน 

วัตถุหยุดนิ่งเมื่อนําเวกเตอรแรง Tv , Fv , Wv  มาเขียน
รูปแบบหางตอตัว ปรากฏวาไดรูปสามเหลี่ยมปดพอดี   
จงหาวาแรงตึงเชือก Tv  มีขนาดก่ีนิวตัน 

     1) 0 N 
     2) 7 N 
     3) 13 N 
     4) 17 N 
 
 2. 

A B C D
S S S

v 3v
2
v

  
 นาย ก ขี่รถจักรยานในแนวตรงผานระยะทาง 3 ชวง เทากันเทากับ S โดยท่ีชวง AB มีอัตราเร็วเทากับ 2

v  ชวง BC          
มีอัตราเร็วเปน v และชวง CD มีอัตราเร็วเปน 3v จงหาอัตราเร็วเฉล่ียของนาย ก ตลอดการเคล่ือนท่ี 

 1) 0.2v 2) 0.3v 3) 0.5v 4) 0.9v  
3.     วัตถุชิ้นหนึ่งเคล่ือนท่ีเปนแนววงกลม รัศมี R จากจุด A 

ไปจุด B โดยใชเวลา 2 ⋅ S จงหาขนาดความเร็วเฉล่ีย
ของการเคลื่อนท่ีของวัตถุจาก A ไป B 

     1) 0.5 R m/s 
     2) R m/s 
     3) 1.5 R m/s 
     4) 2.0 R m/s  
4. โยนวัตถุขึ้นในแนวดิ่งดวยความเร็วตน u จนกระทั่งถึงจุดสูงสุด ใชเวลา t (โดยไมคิดแรงตานอากาศ) ความสัมพันธ

ระหวางขนาดความเร็ว v กับเวลา t, ขนาดการกระจัด S กับเวลา t และขนาดความเรงวัตถุ a กับเวลา t กราฟรูปใดผิด  

 1) t

v

 2) t

S

 3) t

v

 4) 
t

a

 
 
 
 
 

T

W = 12 N

F = 5 N

T

F

W

R

Y

A

B

X
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5.     กาลิเลโอนําวัตถุมวล 0.1 กิโลกรัม และ 1 กิโลกรัม ไปปลอย 
ณ ท่ีสูงเดียวกัน ปรากฏวาใชเวลาในการตกกระทบพื้น
พรอมกัน 3 วินาที จงหาวาขนาดความเร็วในการตกกระทบ
พ้ืนของวัตถุท้ังสองเปนอยางไร 

     1) มีขนาดความเร็วเทากันเปน 30 เมตรตอวินาที 
     2) วัตถุกอนเล็กมีความเร็วมากกวาวัตถุกอนใหญ 
     3) วัตถุกอนใหญมีความเร็วมากกวาวัตถุกอนเล็ก 
  (ไมคิดแรงตานอากาศ)   4) วัตถุกอนเล็กมีขนาดความเร็ว 3 เมตรตอวินาที  6.  

เร่ิมจะเคลื่อนที่
F = 100 N F = 150 Nkg 10  m1 =

เร่ิมจะเคลื่อนที่

ตอนแรก ตอนหลัง (ผิวสัมผัสเดิม)

2m/s 10  g =
?  m2 =

kg 10  m1 =

 
 ตอนแรก ออกแรงตามแนวระดับขนาด 100 นิวตัน ดึงวัตถุมวล 10 กิโลกรัม เริ่มจะเคลื่อนท่ีพอดี 
 ตอมา นําวัตถุมวล m2 วางบนวัตถุ 10 กิโลกรัม ตองออกแรงตามแนวระดับขนาด 150 นิวตัน จึงเริ่มจะ

เคล่ือนท่ีพอดี จงหามวล m2 
 1) 0.5 kg   2) 5 kg 
 3) 10 kg   4) 15 kg  
7.     นําวัตถุแขวนเชือกในแนวดิ่ง ดังรูป แรงคูกิริยา-ปฏิกิริยา

กับแรงตึงเชือกคือแรงใด 
     1) น้ําหนักวัตถุ 
     2) แรงที่วัตถุดูดโลก 
     3) แรงที่วัตถุดึงเชือก 
     4) แรงที่เชือกดึงเพดาน  8.  

นํ้า
สวนที่จมมีปริมาตร 0.5 m3   

 ตอนแรก ปริมาตรสวนท่ีจมของเรือเทากับ 0.5 ลูกบาศกเมตร 
 ตอมา คน 2 คน ลงเรือ ปรากฏวาปริมาตรสวนท่ีจมเทากับ 0.62 ลูกบาศกเมตร จงหาวามวลรวม 2 คน 

เทากับก่ีกิโลกรัม โดยน้ํามีความหนาแนน 1,000 กิโลกรัมตอลูกบาศกเมตร 
 1) 80 kg   2) 100 kg 
 3) 120 kg   4) 162 kg 
 
  

2m/s 10  g =
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v = ?
9.     รถยนตคันหนึ่งมวล 1,000 กิโลกรัม ขณะแลนมีพลังงาน-

จลน 200,000 จูล จงหาวารถยนตกําลังแลนดวยอัตราเร็ว
ก่ีกิโลเมตรตอชั่วโมง 

     1) 20 km/hr 2) 36 km/hr 
     3) 72 km/hr 4) 90 km/hr  10.  

ภาชนะ 1 kg

นํ้า 2 ลิตร 10 kg

2m/s 10  g =

ปริมาตรนํ้าสวนที่เพิ่มขึ้น
เทากับ 1 ลิตร

ตอนหลังตอนแรก   
 จากรูป ตอนหลัง แรงตึงเชือกมีความตึงลดลงจากเดิมก่ีนิวตัน (น้ํามีความหนาแนน 1,000 kg/m3) 
 1) 1 N   2) 10 N 
 3) 20 N   4) 100 N  
11. จากขอ 10 ตาชั่งตอนหลังจะอานคาก่ีกิโลกรัมขณะนําวัตถุ 10 กิโลกรัมจุมในน้ํา 
 1) 4 kg   2) 8 kg 
 3) 10 kg   4) 12 kg  
12.     กบมวล 0.5 กิโลกรัม กระโดดดวยความเร็วตนขนาด 2 

เมตรตอวินาที จากฝงแมน้ําสูง h ปรากฏวากบกระทบน้ํา
ดวยความเร็วขนาด 8 เมตรตอวินาที จงหาวาฝงแมน้ําสูง
ก่ีเมตร 

     1) 1 m 
     2) 2 m 
     3) 3 m 
     4) 4 m 
 
13.     จากรูป ออกแรงแกวงวัตถุมวล 20 กรัม ใหหมุนดวย

อัตราเร็วคงที่ 10 เมตรตอวินาที ในแนวระดับ เกิดแรงตึง
ในเสนเชือก 4 นิวตัน โดยมีรศัมีการแกวงเทากับ 50 
เซนติเมตร จงหางานเนื่องจากแรงตึงเชือกขณะแกวงครบ
แตละรอบเปนก่ีจูล 

     1) 0 J 2) 1 J 
     3) 2 J 4) 4π J  

m

ผิวนํ้า

2m/s 10  g =
m/s 2  u =

m/s 8  v =

h = ? m



 
โปรดทราบ! 

ตัวอย่างนี้จะโชว์เฉพาะหน้า 1-20 เท่านั้น 
หากจะขอดูหนังสือทั้งเล่ม ต้องติดต่อที่ 

บัณฑิตแนะแนว (โทรศัพท ์02-2794808) 
หรือ ที่ร้านจําหน่ายหนังสือชั้นนาํทั่วประเทศ 
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